S E R E N I 

PHILOSOPHI ANTINSENSIS 

L .1 B R I D U O, 
SERENISSIMO PRINCIPI 

JO ANNI GASTONI 

ABETRURIA 

D I C A T li 

§.£7 0 \ U M U N U S 

DE SECTIONE CYLINDRL 

^ L T E \ 

DE SECTIONE CONI: 

Vtrmque primus Federictts Commandinus Vrbinas 
Latinumfecit^^ commentartis illuflravit; 

Omnia vero fecundo , & emendatius quam 
antea in lucem prodeunt. 




P T S T O R I I MDCXCVI. 



Ex nova Typographia Stcphani Gitti . Su^c, tornm psrmijfu. 

i 

1 • 

Digi;izecl by Google 



Digitized by Google 




MO 



SERENISS. PRINCIPI 

JO ANNI G ASTONI 
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TSI , PaiNCEPS SfiRENlSSIME , ut pri* 

mum opera &ihgenio Federid Sbnt- 

m^ndiminlucemprodiit Serenus Ati- 

tinren{is,nun(]Uftinantea Latinitate doK 

natus ( Grxcis emm tantunl fcriptus \i- 

teris> & qukiem apud paucos legebar 

tur )dignus illi oppido vi^us eft,qui ali- 

cujusprincipis vinfoiiisipfe (ibicuraiQ 

omnem acpatrocinium vindicaretimip' 

hitamen coatra reputanti fatiits fore vcnit ih meiitem»fiquum 

Apollonii Pcrgaei priores Conicorumlibrosquatuor, qui extant 

adliuc , tui nomims Celfitudini dicaviHem i hofce etiam Sereni li- 

bros duos , molc quidem cxiguos , fed argumenti magnitudi- 

neprxftatilrtmas uni eidemque tibi, patroho aequc omnium opti- 

mofiituronuncuparem . Q^od plane quum facio i non ida mc 

agieararione exiltimari vclimj quodde acutiffimitum Geome-i 

tne>tiimPhilofophiexcellentiaminushonorificefentiam; fed uc 

gcni. 
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eenio cuidam mco ^indulgeam > ut rei prxfcnti ferviam i uc fpe- 
aatiflimaetuae mentisdignitatem atquepraeflandamnonminur* 
am , quae in omni diiciplinarum genere apprime ver(ataeft, 6c 
cui long^his edam ma)ora)ureac meritoaebeantur. Etquidem 
ad mt geniumque meum quodattinctj itainobieq^iumtui ra* 
pitur dnimuSj ^ fplendore majeftatis , & honore virtutum , 6c 
gloria difcipUnarum onmium > ad qux te vcl Natura procrea- 
vit , vd cfFormavitinduftjria : ut fiquid in me fit ingcnii, quod 
admodum engttum cffe intelli^o j fi quid a me fufcipiatur la-' 
boris^Siquo ccrtfe nunquam vinuminnbecillitas abhorrcbiti nuW 
lo non tempore ad te, fi non exornandum , colendum faltem, 
duxerimcfleconrerendum. Etenim dcfuperioribusannis,quum 
te UniverniliumStudxorum Patronum lediflimx indolis adol&' 
fcentes & Fatres fapicntifrimi funam^ omarent , cxcepifti gra- 
tus ac libens tenuitateno^ dicendi meam , rei magnitudini luc- 
cumbentem . At enim quoniam, ut dcPlatone dicebat Cicero> 
liec te nimis valde unquam,nec nimis fxpc laudavcrim : accir- 
pe & in praeientia un^cum Apollonii Pergoei Conicis Elcmcn- 
tis Serenum quoque Philo(bphum Antinienfcm , de ie^one-» 
Cylindri, & Cbni per verticem diflerentem, teftimonium co^- 
dis podus iuturum qulm oris , ^uo te fummoperc demiror ac 
veneror • Et plan^ uni etiam tibi is erat nuncupandus au6lor » 
ne y quos pfaBclariflkaos viros argumenti fimiiitudo conjunxe* 
xat , difjungerepatrocinli diveriitas videretur . qwppetu &Gui- 
di Ubaldi , & Francifci Mariac ejus filii Urbinatum Principum 
dignitatem ac gloriam complexus esi quibusalter Apolionium, 
Serenum alter tucbatur &illuftrabat . Ego equidem necfuimi« 
nus quam antea ; quum hxc emendarem , accuratus j nec m>- 
nus , quum te Patronum AmplifTimum deligcrem, obfequens : 
obfervantiam verb erga te meam perpetub ^ondeo non defu- 
turam» 

Piftorii. IX Kal. Aug. QDDCXGYl. 
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UM vidercm quamplurlmof;, amice Cyrc, 

eorumquiin Geomctria vernmtur , ar- 

bitrari tranfverfam cylindri fe<f^ionemL> 

longcdiverfam efre ab ea^feifHone coni, 

quae ellipfis appellatur j non committen- 

dumputavi,utabcrrorc non averterem 

tum cos ipfoSjqui itaarbitrantur,tum eos, 

quiabhis iUuditacfleperruaderi po(]ent: 

quanquam abfurdum omnmo videatur , Gcometras ipfos de 

problemate Geomctrico linc dcmonftrationc quicquam aflhrmare. 

oratio enim probabilis,& Ime uUo artificio I Geometria alienifTimji 

cft. Itaque quoniam hiita fcntiunti nos autcm non alTcntimur; 

libuit Gcometric^ demonfbare , unam atquc candcm fpecie fe61:i- 

onem neceflarib fieri in utrifque figuris , in cono j inquam, & 

cyliildro i fi modb ratione quadam , &non fimpliciter.fecentui:. 

Quemadmodum autem vetcres, quiconicatraclarunt,nonconT ' 

tenti communi intelligcntia coni, nempe qubd a triangulo re61anT 

gulo conftituercturruniverfahus Sc artificioliiis de ipfb confcrip(c • 

runt,nontantumre6los,redetiamrcalenos conos ftatuentes : ita& 

nobis faciendum erit.nam cum cylindrifcflionemnobistractan- 

dampropofuerimus , non folum re6lum cylindrum , (ed ettaip 
. A . ' • fca- 
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(calenum poncntcs,quae ad hanc contemplationem pertinent, lati- 
us, fufiufque explicabimus. Etquanquam ccrtb fciam nemmcin 
fore, qui f^cile admittat non omnem conum re<5luin efle , carn- 
muni notione id fuadente: tamen conretnplationis gratia meluis 
eHe iudicavi univerfaliori diffinitioneiprumcomprenendere.ete- 
nim cylindri re6li fc6Vio eadem eft , qxix ellipfis refli coni . Sed 
cylindro univerfalius acccpto, fecSiioncmeiusonnnipariter ellipfi 
eandem efle neccfTaribcontinget: id quodnosinhoclibroprobare 
inltituimus. Attendenda autem priiis hxc fMiK^qux adpropofi- 
tam materiam diHiaire oporcet. ' : ' . 

b IF F 1 N I T lON E S; . 

• 

I SI igitur duorum circulorum arqualium dl ^quidiftantium 
'diametn , femper inter fe fe xquidiftates & ipfx in circulorum pla-. 
nis circa manens centrum circunferantur & una circunferatur 
re£l:a linea, diamctrorum terminos ex eadem parte coniungjn';, 
quoufque rurftis in eum locum reftltuatur,aquoniovericapit: 
iuperficies, qux a circumlita Imca defcribitur,cylmdi ica fuper-* 
ficies vocetur > quae quidem 6l m infinitumaugen poicil, linca 
ipfa defcribenfe ininfinitumprodu6la. 2 Cylindrus,figura,qu3C 
circulis aequidiftantibus , & cylindrica fuperficie intcr tpibs in- 
terie^ continetur . 3 Cylindri balis, circuli ipti. 4 Axis, rc- 
£la linea, quae per circulorum centra ducitur. 5 Latus av. 
'Cylindri, linea, quae, cumre<^afit &infuperficieipfius cyi!.iu:i, \ 
bafes utrafque contingit i quam & circuinlatam cylindri fupcr- 
ficiem defcribere antea diximus. 6 Cylindrorum, iccli quidcm 
dicantur, qui axem habent ad redos angulos exiflentctn iplis 
bafibus. 7 Scaleni autem,qui non ad re<flos angulos exiiicntera 
ipfis bafibus axem habent . Sed & hxc ex Apollonio fcirc-^ 
oportet. 8 Omnis linex curvae, inunoplanocxiitenns,diarnacr 
vocetur re6la linca> qux quidem du61a ?i linea curva , onmcs, 
qu3E in ipla ducuntur rcctecuipiam xquidiitantc.s,bifaiiam dixi^iit. 
^ Vertex linese, terminus ipfius re6tx, qui eitadlincam. 10 
Ordinatim ad diamctrumapplicaridicatur unaquxquc lincaLuni 
aequidiftantium 1 1 Coniugatas diametri dicantur i qu e qui J jin 
a hnea ordinatim du^bcadconiugatas diametros , ipiis iiiiK iiv^r 
dividujit . 1 2 His igiciir.po£tis,& intranfveriiji fcc Uoiuivus cylinr- 

. dn 
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DE SECTIONE CYLINDRI. | 

clri piinf^um, qiiod diametrum bifariamclividit,centrum fc£Ho- 
nis vocetur. 13 Quae a centro ad lineam perducitur,e^, qu^ 
ex centro. 14 Qux verb per centrum fe^^onis Cranfit, xquidi^ 
iransei,quxordinatimapplicata elt, & tcrminatur ab ipfalinea, 
lecunda diameter dicatur. demonftrabitur enim lineas omncsin 
leclionem du^as , qua: quidem diametro aequidiftant, bifariam 
iccare. 15 lllud etiam determinandum cft, luniles cllipfes cfTe, 
quarum coniugatae diametri , fefe ad angulos xqualcsfccantes, 
ciindem habent proportioncm, 

THEOREMA I. PRO-POSITI O I. 

SI du3c re6>ac lincac fcfe tangentes , duabus re6lis lineis fefe 
tangentibus acquidiftentj & fmt utracque utrifque xquales : qux 
terminoscarum coniungunt redae lineae,& ipfc xquales & xqui- 
diftantes erunt. 

SINT duxrcaarUncaefcrctangentesAB, BC; quaeduabus reais lineisfefe tan- 

gentibus D E, E F jMuidiftcnt : litquc A B 
aequalis D £, Ik B C ipii E F : & lungantur A C , 
D F . Dico lineas A C , D F & jequales cfTe & 
acquidiftantcs. lunf^is^nim A D, B E, C F, quo- ^ 
niam A Bipli DE eft aequalis &c arquidiftans: 

erit A D & aequalis & xquidiilans ipii B E . rur- ^ 33-pruiu , 

fusquoniam BCipfi EFcftxqualis & xquidiftans:&CF?e<{ualis& squidiftanserit 

ipli B E.quare A D, CFsequalesinter fe fe&xquidiftantescrunt.-acproptereaipfac so.prinii. 

quoque A C , D F .quod propoliium fiierat oftcndendum . 

THEOREMA II. PROPOSITIO H. 
• SI cylindriis plano fecetur per axci fe6tio parallelogrammu erit. 

SIT cylindrus, cuius bafcs circuli circa centra A, B; axis autem 
A B refta linea : &flucatur per A B planum fecans cylindrum , fa- 
cienfquc feftiones , in circulis quidem re6tas lineas C D , E F , qux 
diametri funt; in fuperficie autem cylindri ipfas EGG, D F. 
Dico utranque linearum EGC, DF redam clTe. Si enim fie- 
ri poteft; non fint refla:: & ducaturrefta EHC.Q.uoniamigi- 
tur lineaEGC&: EHCrc61ainplanoE Dconveniunt ad E,Cpu- 
6ta; atque eft E G C in fuperficic cylindri;ipfa E H C in cylind ri fu- 
pcrficie non erit . & quoniam circuli A , B xqualcs funt &: xquidi- 
ftantes;fecanturquei plano ED: communes ipforum fediones 
3Equidiftaiiteserunt,atqueetiam aequales,C(jmdiametri fint aequa- 
lium circulorum . iiaque li manentibus A,B punftis,diametros AC, 
BEintelligamuscircunferri; &unicum iplisre6tam lincam EH 
C circa circulos A,B,quoufque rurfusin eundom locum rcftituan- 
tur, i quo movcri coeperunt : rcfla E H C cylin<lri rupcrficicni de- 

A i 
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fcribet : Sccrit H puAftumin fuperficie ipfa . atqui erat extra fuperficiem ; quod fieri 
nullo modo potell . reda igitur linea eft £ G C . fimiliter & red^eft ipia F D : & con- 
33^011. iungunripquales 5. ^quidifhntesiiiisasEFyCD.paiallelograiQiaumi^turefitipfu 

1 THEOREftrA III/ PROPOSIT.IO m. 

SI cylindrus plano fccetur acquidiftante ei paiallclogramino, 
quod fi^ per axem : fedio parallelogrammum ent ^ xquales ipii 
angulos-haba^. 

SIT qrliildniS,Gyilltl»fescirculi circa centra A, 6, & axis A B recla linca ; paral- 
lclogrammum autem per axem C D : & fccetur cylindrus altcro plano E FG H, xqui- 
diAante ipuC Dparaiielogrammof quod taciat fediones , mtxalibus quidem rechis 
lineas E F, G H ; tn foperfide autem cyltndri ipfas E G, F H . Dicd figuram E G H F 

parallclogrammum cHe, aequiangulum ipii C D. Ducatur i ccntro B ad E F pcrpetidi- 



npgrg ue Uneas B A dudo plano , communcs feftioncs 
B A H .Quoniamigitur circulus A cirCulo Bxquidi- 




cularis R*K 

& iungatur , , _ ^ 

ftat , & C H plarium plano.C D ; fecanturque abipfo A B K L plano : 
16. iindc. Imea A L axjuidiftabit linei B K . &; K L ipfi B A . quarc K A paral- 
34.^nint leloeramnuim eft : ideoque ^^^ea K L a:quaiis eft Imex B A , & B K 
ipftAL'. &^oniam B M^qiiweiilk^ipn A Lxquidiftat , K F verb ipfi 
so.midc. LH :& BKFangulusiqualiseritangulo A LH . atqiie c!l B K ad { 

KF perpcndicularis. perpendicularis elt igitur ALad ipfam L H.funt 
A B aut^ sequales . crgo sequales 6c ipfae £ F, C H, & eequidiftantes . prae- 
tetta. quoniam B F aequidiftanseft ipfi A H : planuin . per B F a^ue 
axemduftum,tranfibitctiam pcr A H: feAionemquefacietparallclp-^ 
ffirammum ; cuiiu latus re^a linea , qua: f , Hpupda coniungens , m 
fbpetflclelpfi|ii€y!iiiAn fedOet. eft auiem fie #H latus figiirc EFGH 
■ • mfepcrficiecylindri.commune i^itur latus eft &t paraflclograrniTi' 

pcraxcm. quarcrcfla linea eit H . llmiUter&r©£bdemonftrabi-(lJ__.^ 
tur ipfa E G . fed coniuogunt a;qualcs , & xquidiftantes lincas E F , ^ 
GH . crgo ipfum E H paralldo^mnm erit . Kco infuper & arqui- ^ 
angulumdrcCDparalleiogrammo. Quoniamenimducelirrea: D B,BF duabus li- 
neisM A, AHaequidiftanti funtquequatuor lineijequalcs: &ipfa: FD, MH mter 
fe sequales enmt & «iBidiftames , ex primo tliooranatt . ei:go & zquales & sequidi- 
C ibiitesipfxFH,DM.eftautem&:LHipri A Mxquidiftans.angulusigiftir LHFpa- 
rallelogrammi E H xqualis eft angulo A M D parallelogrammi C D . qUfue psiiaUe- 
iogrammum E H parallclogrammo CD xquiangulum erit . 

COMMEKTARIVS. 

A ERGOaKiuales & ip& E F , G H , &c. ] N«m €»mjh BK adEF perpets/i,cn^ 
laris ; erit E K Mpmlit K F itMOL iffi LH . fed aquales funt BF^AH, jmi' 
dt(imt:'.rt fcdket aiqniilitm circulormt . quare cx penulttma primi quadratrtm K h' ^-jrra - 
lc at( quadrato L H ; & iccirco linea K. F yLHinterfe tequales . ergo (sr aauakf tvfx 
EK yOL: (fMdJitaMtrin^ue Kquali , erit tota E F toti C H eequalit . HectttMi cmijtare 
poteJhxdecimaqHarTaterttj.fimetmmAfBdre$diiitttrJiieqMatesf &liKutGH EF 
d centro ^qnaltter dtjlant . * 

B FMiercai^ooiamfiFxquidiftanseftipfiAH.) SwtfM AfA r 
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THEOREMA IV* PROPO^ITIO IV ^ 

S I curvx lincx reaa rubtendatiir ^ & qux \ linca ad fubten- 
iamperpendicLilaresducutur ,pofrm:xqaale ei, quodipfius fub- 
tenix partibus contmetur;diaalin^praUi anainferwim^^^ 

SIT curva lincaABD;&qa««fi*«a,dimrj^ 

Lt- pcrpcndicuures ad iplam Al>; ponaturque qua-. > 
dratutn B Exqualerci^suio A ED, & quadraru 
CFcqoale ipti AFD. Di€otineiinA BO circuli 
circunferentiam elTe . Secetur enim A D bi&riam in 
punfto G : &iungaturG B , G C. Quoniam igitur 
quadratumGD aequalecll quadrato B E>(kquadra- 
to G E . quadratum autem B G a-quale quadntis 
G E , E B . erit linea B G ipfi G D jEqualis . & limi- 

literdemonftrabituxCG squalisGD,& ^t^s eodetn modo . leinicirculus iflitiir eft 
ItneaABD. 

COMMENTARI VS, 

Quoniam i^tiq; quadratam G D aequale eft quadnito B E . ] ^ emmtx qm^ii A' 

ficundi madratum G D ^upude reClangulo AE & mutdrato G E . fed ctimp^~ 
tur quaaratum BE aquale redangulo AE D . eirit auadrattm CD duobut qmaSratft 
BE, EG ntqvaU.& eft tpuulrMtwH GB aquale 0mtitfemMmi pm^goqua.' 
drattm GB eequale erit quadrato G D • & iccirco linea G B ipfi GD efl aitudit 
Hoc dutem demo^ratume^ ^ ^^tf°i ^ SMtaaa itt ^miMtMi jfiMpjfiffffffjif |jXp^- ^^^' 
etnmJ[f<dkt$^\ 

THEOREMA V. PROPOSITIO V. 

SI cyhndnis plano bafibiis aequtdifiante ficetur i &&io circii. ' 
his erit y centrum habens in axe . 

SITcylfdrus^ cuiusbafesquid6circuli A,B;axisauteABrefta:& 
fcccturplano balibusxquitliftatc, quod faciat feff^ionc in fupcrfi- 
cie cylindri linca C a D. Dico ipfam C X D circuli circunferentii 
eflfe. DefatbanturindrculoAdiainetrtET, GH: &per utcan» 
que ipfanim , &axem ducantiir plana cylindrum fbcantia, quac 
faciantfettionesparallelogrammaipla: &fu parallelogrimi E 
& plani CXD communts leAio C D; parallelogrammi autem 
GL, & eiufdem plani communis fc^tio NX. Quoniam it^itur 
planum CXDxquidiR.u cmcljIo A; &: fctantur a plano EK: 
Imea CD lincx E Feltaequidirtans:&eadcmrationelinea NX 
sequidiftans ipfi GH.itaquequoniam 6 A utrique C£, D Fxqui- 
diJbt; & cft EA iqualis A F: crit C M ipii MD xqualis. fi- 
militer quoque cum fit G A xqualis A H: & N M a;qualis crit £- 
M X . funl autem A E , A G «qualcs . crgo & M C, M N acqua- 
les emnc. quare omna M C , M M N% M X inter aM]ua- 
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\cs. & (imiK ntkjfitf tfi» xquales oAendaiCiif, qaxcuaquepun6lo M ad lineam 
B CX Dperdnent. circulttsij^tur eft ft6UoGXD, qui centrum habetin lineaAB. 
lUud verbmanifeftdapparet. nam dtm punAum M C\t in tribusplanisi&in ipiaA 
B commuiii plaoorum fedtioaeneceflarib erit , hoc eft in ipfo axe. 

G O M M E N. T A. R I V S. 

A ERIT C M ipfi M D xqualis . ] Kam cdm & tinig C D aquidijlet linea EFy&HX 
ij^ G H ; puralldogramma crunt ipfa EM, MF, G M , MH: & itko linea CM 
eefjualis tpji EA^MD ipji AF ydr H M ipfi G A , 'is' M X ipji A H. auare aqualihus 
txijlentibus E AF , G AH ^ <f ifjk CM^ MD ^ MH^ MX <cquales eruat. 
B . Gircttiiis igitur dk fciaorCXV , qai centrinn tekiRiii linea A B . ] Sequitwr ex 
demonjhratis fe6tionem eiufmodi non folvtm circulum cjjc , fed & aqualem circuUs baji- 
«m ; qund ipfe Serenus tanquam notum omjit . Ciim emm parallelogrammum Jit ED: 
ItHea C D diameter feilionis itqualts ejl iiametro bajis EF. quare (ir arcalus circulo 
iujpulis mt. 

JHEOREMA VI. PROPO&ITIO. VI. 

SI cylindrus (calemis per axcfn.iecetur ad refbs angulos ipii 
baiii iecetur autetii & altero pTano, re£loadjpafaIlelogratnmtun 
per axem , quod &ciat cotidhiirieitife6bofiemm parallelogram 
' " . re^am liAcam, aequales angulos continentem ijs, qui funt paralr- 
Idogfamhii , non autena ip$u9 bafihus xquidjftantem: {e6bo cfr- 
cttlus crit.vooeturaiitemtalis ie^o (uboontraria. 

SIT cylindrusfi:alenus , cuius paralielogranimumperaxem A D ,ad reaos angu> 
Idsexiftens ipfi bdi : reoetur autem cylindnis & altero plano EFG , ad paralle- 
logrammum ADredOjquodin ipfocomunem feaioncm faciat refiam lineara EG, 
batibus AB, C D minimeaxjuidiftantcm ,ita utcontineat angulum GE A arqut-. 
> lcm angulo EA B , angulum vcr6 EG B a:qualem ipii A BG . Dico. fe^^ionenu 
E F G dtcnlnm efle . Sumatur aliquod pimAum in_, 
linea EG, quod fit H : & ad rcflos angplos ipfi EG 
ducaiur HF in EFG plano. ergo FH .pcrpendicularis 
eft ad planum AD. ducatur per H ipfi A B «quidt* 
ftan^ K H L : ponaturque ipfi A B ad reftos angulos M N; 
& per F H , K L ducatur planum , facicns fcftionem K F L. 
• Quoniam igiiur MN inbafisplano exiftcns,pcrpcndicu- 
laiis eft ad A B communem planorum fe6^ioncm ; crtc 
C.unilecl- ipfa MN perpendicularis ad planum A D. quare FH, 
n»*' M N sequidiftantes funt. fed & a:quidiftantes ipfs K L, 
A B. ergo xquidiftantia quoquc, qua: ger illastnnfeint 
plana. feftio igitur KFL arquidiftans eftbaii: ideoque^ 
d^ntem KFL circulus cll, & cius diameter KL, cui ipfa FH 
g.fie i7.fe ad re^ios angulos muftii . quare reftangulum KHL cft 
3tti. gequate quadratoFH . atreAangulo .HL cquale eft 

iplum EHG re^^angulum : ciim lit EH xqualisipfi HK, ^*'- — 

j^j . & G H ipli HL, propterca quod ad bafes EJC, LG anguii acquales funt. ergo 
«4)riiDi.A ^^^ij^yjn p jequalc eft waaiigulo EflG.atque eft FH adEG perpedicnlaris. 
* limi- 



4.diff.un 
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iliniliter autem & ii ad £G aCa ducatur cquiditkns ipfi FH; poterit Muale d * 
quod partibus EGcomiiiecur^cnciili|s^piureft EFOicAio ^cuiusdUiiit^ £HG R 
re^la Imea , « • • ••••^ m 

C O M M E N T A l V S. - , . • 

VROPTEREA qubd ad bafes E K , L G anguli scquaies funt . ] Vofitum eitim efiun^K 
gdum G E A^Hoiem # ««g«/o &AB,&MGBi^AMG. Qgdd cdm angnli E AB 

G L ^HLG ''^^^''^"'^'^^^'^ 

Qrcuiusigitureft £FGle^,)£v4wiiMMw, ■.■^ • ■ 

* ' -* » 

THEOR^MA Vtt PROPOSITIO Vll. . 

CYLINDRO dato,&punaoinfupcrficic tius> 
' p€r cli£lum pundum latus cylindii duceic. 

SIT cyUndnis.eiuuslMfesdrcufi A,B;axbABxeaaIinea, 

datum punftum in eius fuperfide C ; oporteat autem per C 
ducere cylindri iatus . Agatur i punfto C perpendicularis afl li- 
• nean^.A B, qu« fitCD:&perAB,CD lineas ducaiur pla 
nuiTj C]^Iiiidruni (ecans . fcAio igitiir per C traofiliic : & Ad&i. 
fupetfidexQftani Jin^ £ C qw quidem cyliiidii lanis cr .n 
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^ ^HEORBMA VIIL PROfOSITIO TOI; 

' SI in fuperficie cylindii.di«)"jpun& fi^ 

tia in latere parailelogrammi per axem : qttx.dida pun£b con^ 

iungit reda Iinca> intra cyiindri fuperficicijiicad^.'^ ^^^'^^ ' - • 



Srr cyBndms , cuius bafcs drculi A, B : fumantui (jue in i'upcrfidit£is duo pun- 



^ ^9 / ' _ _ y _ > •••|*^«M 

ctaC,D , quac non fint in uno laiere parallclogrammi peraxem ; 
. &iungatur CD, Dico ipfam CDintra cyrmdri fupcrficiem ca- 



— i, 1 — - — - — — — ^ 'w — - w. — ■ -v.* 

D H ; & iungantur E G, F H. ergo E G,F H intra circuloi cadcnt . 
fumatur aliquod pundum in linea CD , quod lit K : vel igiiur K 
erit in fuperfkie cylindri , vel extra. Sit i nam in fupcrfi. ie : & 
perKducatur latuscylindri,LKMreda Imea: qux quidem ca- 
dens in circunfcreniias EG, FH ; fi producatur , ncutram re- 
Aaram fi G , F H jfeobit . (juare IM noh crit in plano F E 
GM , icd punftum K eft in ipfa LM. non igitur K ent in pla- 
noFKGH. QyoniamautemCDcftiiiipro FEGH plano; ^zm L^„-«rf-^.^l- 
C D eft punAum K : erit K. in eodcm F E G H plano . quare K in 
difto plano erit , & non erii ; quod (ieri non potcft . non igitur C D , ' 

cftin fuperlicie cylindri. Sed lit extra ; fumaturquc in circunfe- -^ ••'n^. r"* 
• rcntia E G aliquodpunilum L : & iungatur K L . ergo K L ex u tr.i- 
que partc produAa n^utrani leaaram EG, F H fccabit.quare non crii in pI;ino 
GH. xdiqua veib^fiditi fupeqiis» niaiufeft^concludeDW^ ^ - 

THEO- 
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,SE R E N I L I B E R t . • 

■ 

THEOREMA IX. . PROPOSITIO IX. 



. SI cylindrus pkno fccetur , neque bafibus xquidiftante , neque 
fubcontrari^ pofito , neque per axem , neque xquidiftante ei , 
quod per axem fit,parallelagrammoi (e^io neq[ue cicculus, ner 
queparallelogrammum criti v 



9. undecr 
ini . 

5.huius. 



»0. uirfe- 
cimi . B 



SIT q^lindrus,cuiusbafescirctiH A , fi; &rccetur phno neque arquidiftante ba- 
libus, neque fubcontrarifipolito, neque per axem , neque axi aequidiftante : veligi- 
tur fecans planumbafesmrafquefccabit,vcl altcramtanihm,velneutram.Primum 
vcr5 neutram fccet : & fapiat in fuperficie cylindri lineam C E D . Dico C E D fe^tio- 
nem , neque circulamcflfe, ncque reililineum. Nam rcftilineum non eflc manife- 
ft5 conftat. Sitenimreftilineiim; tifieri poteft: &r fumatur latus quodpiam ipfiusCT 
E. Quoniam igitur incylindri fuperficie diio pun61a C, Efumuntur, ineodemla- 
tere cvlindrinon exillentia; latusenim in duobus pundis talem linea m non fecat: 
erit refVa linea,qu3epunftaC, f cooiungitinfiiper- 
ficie iplius cylindri , quod quidem fieri non pofte ianj 
dcmonftratum eft . non igitur re(5ta linea eft C E,ne- 
que ipfum C E D rc^tilmeum . Dcmonftrandum de- 
inceps eft , nequo circuljjaLcire . ^^iam enim fc- 
Aionis C E D planum plano circuli A noh cft oequl- 
dirtans : li plana produeantur , ipfa fc mvicem, feca- 
bunt. feceni ergo fe fe;&: X\\ ipforum cotitriunis fefllo 
FG : perque A centrum ducatur H A Gad FG pcr- 
pendicuteris : &rper H'A &axemducaturpl3num, 
faciea^ mcylindrofcitfonem parallclogrammum H 
K ; in fe^ione autem^C ED rc6iam lincamCD: 
&fefta C D bifariam m punfto L , ducantur ipfi 
FG aequidiftantes ; per Lquidem linea E L M , per 
A vcrb ipfa N A X.quare M E, N X inter fe fe xqui- 
diftanicserunt. ducatur deindc planum per EM',' 
bati cylindri xquidiftans , quod faciat in cylindro fe^^ionem O E P M : erit O E P 
fe6tio circulus , cuiusdiameter O V bifiiriam fecatur in L . nam cum triangula L O C 
L P D iimilia (int ; & fit C L xqualis L D : erit & O L ipfi L Piqualis . quare E L M cir- 
culi O E Pdiam<ter erit . &quoniam linea O L linex H A aequidiftat , 5: linea L M 
ipfi AX :anguIusOLM anguloHA Xeftaequalis.retftusigiturcft angulus OLM 
&lincaELperpendicularisadOPcircuIidiamctrum.ex quo feqiiitur quadratumJ ' 
E L xquale effe re^bngulo O L P. quoniam autcm fedio non cft fubcontraria; angulu? 
LOC anguloOCLsequalisnon erit:&iccircoIatusOLlateriCL inscquale. noii . 
igitur quadratum O L , hoeefl reftangulum O t P xquale eft quadrato C L, hoc eft re- 
ftanguloCL D ; & proptcrea fettio C E Dnon eft circulus . dcmonftratum' autcm cft 
ncque redihneum elfc . qux quidcm omnia demonftraire oportcbat . 

SIMUL vcro & illud demonllratum efl rcclam lineam ^ qitit 
in fe6>ione ipfi FG acquidilbns dufta bifariaVn dividit CD, dia- 
metro bafis xquaJ?im,Qne,, ' . 

SED fecct planuih' etiam ipfas bafes ; bafim quidcm A reda linca CE , ipfafn 

veru 
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DE SEqXIONE CYLINDRI. 

^S^? 'f^ i"^'*!"* ^ A ^ perpendicularis 

ad t^r^ A pcr H Adiamctrum&raxemducaturplanuni qiiod 
ui||it lcdionem H K luralleJogrammum pfani autem FE 
Iv parallelogrammi communis fcftio lit L M Quoniam' 
iKirur pbnuin FK nequeper axemduaumeft, nequeaxi «- 
quidiiians : Imea L M in infinitum protrafb fecabit ipfunu f \ V\ " u 
axem . quare &c lineam H N axi aeauidiftantem : utrsque enim ^ ^ ^ * 
lunc in H K plano . fecet m punAo N , & producotur H N 
utranquein partcm. nriqui: (1 axe, &circulisraanencibus.ipfa 
«N circunferatur uni cum diamctrjs , quoufque redeatin^ 
eum locuni , a quo raoven ccci-it: cylindn fuperticies fecim- 
aam altitudmem augebitur : 6c produao plano F E augcbi- 
tur etiam feaio ufque in punftum N . illud idem contmKt 
& cx oarte C L . ent crgo N G£K cyliudn fecho, qualis m 
precedenti theoremate. ex quibus fequitur neque circulum- 
clTe, ncquc rcftilineum . quarefeftio GEG Fneque reailinc- 

^"V^^^^i."^"*-* ' nequcponiociicuJi: fedentfe^ 

emliiiodt q^Iindri fedioois portio . 

COMM£N7ARiVS. 

^^Py^^J^Jff^:^'^^^^^'^^^^^ Cihnenim . 

Reflus igitur eft angulus O L M . ) £/? enim gngulus HAX n&u, • amJ UmM n 
^^-ySlT. "^'^''^ «equaUsnonem. Ex ijs, i^f^,^ ^'Vam- 

Simul ver6 & illud demonftratum efl, rQaamWnczm.) Demontlratum *A r» 

mF,HliXJint^uaUs,quoi^mstro><tmiffit»dimmin commentartjs mqmatam 

Linea LM ininfinitum protraaa fecabit ipfum axcm . quare &lincam HNaxi £ 
«qmdiQanicm.) l^monjhamtiUudJrttellioin^rogoJitioHefeciiiUinis^ 

TH£ORBMA X. PROPOSITIO X- 

SI cylindrus plano Dcraxcm fcccturs fumaturautemaliquod 
punttumm amrupcrficie, quodnon ftm latereparallclogram- 
mi pcr axcm j & ab ipfo ducatur reaa linea xquidiftanv rea^ 
cuipiam,quaeineodcmplanoexiftit, inquocylmdribafis,&ad 
rcttos angulos madit bafi paraUdogrammi per axcm . cadet ea 
mtra parallelogrammum > & produaa ufquc ad altcram partem 
lupcrfacici ab ipfo parallelogrammo bifariam fccabitur. 

f«SL*^^S^^"!!?*^^*^>?,*?«!J'' ' ^ pmllelograramum Dcr axeraCD: 
runatar antem ali^ punaiim £ in fimrfide cyliiidn^' «(ab iplo ducanir leaa 

B linea 
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to .S£K£NXLiB£RL 

linea E F «quidiflans reAa» cuipiam , qux perpendiciihrisfit ad C A baHni paral 

lclogrammi per axem. DicolineamEFintra C D parallelogram- * ^ 



mum cadere, &i li ukenus produ<;aiur ufque ad alteram partem^^ji^— — — p 
fuperiiciei, ab ipfo paraikiogrammo biiariam fecan . Ducatur 
enim pcr £ linca H £G xquidillans axi, quz bafis cifcnnfefai- 
liain fecet in H ; & per H ducatur H K aiquidilbns linex perpen- 
A idicuUn adCA » cmetiam xquidiilantempofuimusEF. ergo & 
H iptam C A fecabit . itaque per rcAas lineas G H , H IC duca- 
tur planum fecans cylmdrum , quod&ciatre6HiOoemparaUelog)Ri- 
mum G N iungatur K 1. , cocnmunis fcdio parallelogrammo- 
B rum CD, N G , Quoniam igitur Imeae Ef , H K. uni U eidem 
aeqaidiftaot;atque el\ H K. in piano js.G: &ii>ra EF inKGpla- 
no crit . quarc prodiitla incidet in LK , qui eft in codemmet 
plano. lineaigitur ^iF intra CD parallclogrammum cadct.per- 
fpicuum autem eft , fi ad altcram partem producatur ufque in \ 



N 




punAum M, quod eft in fuperlicie ^lindri ; bifariam fecarim F. 
^.lcrtit. nam cxim diamcter CA perpcndicularis fit ad H <^ ; erit HK 

Q ipfi K N xqualis . fed xquidiitantcs lunt hnes MN,LK,GH. ergp M F ipu F £ 
jcqualiserit. 

COMM£NTARIVS. 

A ERGO & H K ipfam CA fecabit.) Exjicmda primi Vitellionis . Secabit autrn 
&ad an^ulos reths , petHgefim nong frimi&vmifonm ; fnoi iffe fo^kg tMqium 

manifejlum aifumit . 

^ (^oniam Jguur linex £F,HK uni &eideni «quidiiUnt.J JJne^ EF^ HKwii 
ifailem cequiiiijlantes , &inter fefe eequidiJliAiaa ; Vd9&d BHIiwiM , «fmtf utrtique 
iti eodem plano , in quo ipfa En,bocefl in plano K G . quare produila E F iHcidetin 
L K eequidtjlantem ipJiG Hy&in eodem exiflentem plano , exfecunda primi VitelHonts. 

C Ergo M F ipfi F E xqualis erit . ) JEqmdijlant entm & iffe EM^HH^ut diftum 
efi.quare paralklogramma JiaitHF,FH,fiid edm dqualesJmtHK, KH;&ipfe 
fiFfFMdfMlctmmf, 

THEOREMA XL PROPOSITIO. XL 

SI cylindrus {ecetur plano , ba(is planum extra circulum fc- 
cante > communis auCem planoram fe^fHo perpendiculahs fit ad 
bafim parallelogrammi per axem , vel ad eam , quae in re^liim 
ipfi conftituitur: re6Vx Imeae , quae k redioneiniuperficie cyiin^ 
dri a fecante plano fa^laducuntur , xquidiftaiites linesc perpen- 
diculari ad bafim parallelogrammi per axem, veladeam>quxin 
i:e£hunip(i conflituitur,in communem(e6tionemplanorumca- 
dent» & produfbe ufque ad altcram(e6lionispartem> kcommu- 
ni planorum fedfeonebifariam dividcntur:qu3cverbperpendicu- 
laris efl ad bafim parallelogrammi per axem , vel ad eam > quae in 
roflum ipiiconftituituricylindro re6k>exiitente, etiam adcom- 
munem planorum (edlionem^ parallelogrammi icilicetperaxem 

& (c- 
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& fecantis plani perpendiculajris eritiicaleno autemi eziAefite cy^' 

imdro nonitem, prxterquamcumparallelograinniiimper ax^ 

ad ipfam bafim cylindri re<5lum fuerit. 

SIT cylindrus, cuius bafefiquidcm circuli A ,B; parallclogrammum autem pet 
axcmCD : & feceturpiano, ut didum cft, quod faciat feftioncm E FGH : ita ut 

plaku reAioniii EF<;H , & bafis AC coimnunisfeaio fit 

refta linca K I, , ad ipfam CA L perpendicularis : &ife- 
dioncE F G H ducatur linea F M jequidiftans ipfi K L, qux 
produ^hi pertincat ad alteram partem fupcrfidci in pun- 
do H . Dico lineam F M cadere in E G , & ipfi M H «jua-^ 
lemeflTe. Nam quoniara in fe(5tioneEFGHdu<flaeftFM 
aequidiftans K L : inj^ C D par^JUclqgrammum cadet. quo- 
mam anteni FMeftinplanoEFGH; atquc cftEGa)m. 
mums k&io ipfius,&paralleIogramnriCD;c«d«FMift 
£G;&cFM ipliMH aequaliscrit; quod patet exantecc- 
ilotti theoremate. Reliquumcft, ut oftendamus, ficylin- 
drusrcaus fit, vclplanumCDKfhimadbafimcylindri; 
Cncam K L ad ipfam E G L perpendicularera eflfe . Quo- 
niamenimC.Dplanumadplanumbaiisreaumcft; &r KL 
in bafispknoenftens perpendicularis eft ad C A L commu- ^\ 

ncm planorum feftioncm : & ad reliquum ipfius C D paral- _ A 

lelogrammi planum pcrpendicuJariseTit . Qu^d fT planum CDnon fit redhimadba- 
fim; kLad L£petpendiailarb^ooerit. SienimhenpotcftifttKLpcrpcndicularis 
ad L E . cft au tem & ad L C perpcndicularis . quare &e ad pfiffinf^nad^^Qis tran- 
fit, hoc eftadCD. planum igiturper K L, hoccftplanum bafisad CDp^iliM. Jj ' 
ftum erit : quod non ponitur . ergo K L ad L E non d\ pcrpendicularis . • , 

EX iam demonftratis conftat lineam EG fe6tionis £FGH 
diametrum efte. omnes enim , qux ad ipfam ducuntur, 
Aantes linepe KL, ut P H , bifariam dividit. 

COMMENTARIVS. ' ■ 

ETadreliquum ipfiiis CD parallclogrammi planum perpendicularis erit. ) a 
Kam c^fUHum Cp-reaumJitMd b^fis UaHum, Itne^KL qu* eji tn e^Am hafiy . difr.aii. 
ferpendte$daris adCL emmimmjlaiMnmJi^eiim , & adi^um CD plamim penen- dccimi 
dtculariserit . qiatn& MdEGL^M mKsreetasUmM, qKm sMeodmfUiiieeMnliifct 
ijlficoitSingmit, • 

THEOREMA XIL PROPOSITIO XII. 

SI dux re£tx Imex limiliter fcccntur \ crit ut quadratumpri- 
mx ad quadratum fecundx j ita quod fit ex primje pardbus re* 
£langulum ad redangulum cx partibus fccundae. 

RECTiE nanquc linea: A B, C D fimiliter feoentnrinpunftb E, F. Dia> m «»> • 

dratum A B ad quadratum C D, ita cfTe reftan- x _ 

gulum A E B ad re^angulum C F D. Quoniam "~ ' 

enim utAEad£B,iicC Fad F D : erit com- . a 

poncndo, permutandoqueut A Bad CD, fic 

E B ad F D . & r ur fus quoniam utAEadEB,iuCFadFD; reaangulum A E B ad 

^ * rcdan- 
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^^ajia iilu ffi.(^ PP dimlam proportionem habebit eiu$,quxe{l E Bad F D , hoc eft 
qusTBadCD . fiia & quadratum A Bad qitadfatum C D duplam eins, qux cft A B 
ad'CD,proportionemhabet.ergoutquadratum A BadCDquadratum , itaie^bu^ 
gulum A £ B ad re^angulum C F D . ^uod deoKNiibraadum propoaebatux . 

C O M M ENTARIVS. 

A RECT ANGVLVM A E B ad reaangulum C F D duplam proportioncm habct 
dus.quceftEB ad FD. ) Mmgd* enim AEB, CPD finilia fuHt ; ifttdd la- 
tenttwheant proportionafia . (juare excorollario 'vigefimce fexti ifi rluTJ.i funt proportionela- 
tenm fimilis rattonis . babebitititur re{iangulum AEBad tpfum C b' D dt^lam frafW' 
tim«mtius^qu4teBEBaiFD'hoetH qua ABadCD^if etdem rt^ne qmkbrahim 
AB adCD quadratum duplam habet eiut, qu<x efiABttiCD.mtare ex undecima quiu^ 
tifeqmttirreSatig^AEB»iii^kmCSDe^fm f u dm m ABMitpudnttum CD. 

THEOREMA XIH. PROFOSITIO Xm/ 

S 1 cylindrus plano {ecetur per axcm j & fecetur altero plano 
bafis planum fecante, ita ut communis (e£tio bafis & (ecantispla- 
ni perpendicularis fir ad bafim parallelogrammi per axem , vel 
. ad ciim , qux in rectumipli conftituitur ia{e£lioneautemaddia- 
mctrurn ducatur linea communi pUnorum le<5lioniaequidiftans: 
potcrit di6hi linea fpatiumquoddamjad quodre45langulum,dia- 
" '■; metri /etfl/onis partibus contentum,eam proportionem habct, 
quam diamatri icftionis. quadratum ad quadxa^uiuiiiametribalis. 

jWT cylindrus , cuius bafes A , B circuli , & parallelogrammum pcr axemCD; 
^edeturautemcylindrusplanooccurrentiplanobafis fecundum re^am lineaiB,<|n» 
adipGim C A produaamfitperpendicularis; ritqucfcftiofaaaEFG ; & conoittoit 
feftio paraUelogramm^CD , & fecantis plani iinea EC,, 
in prxce- diameter extftens reAibius , ut dflenfum eft : fumptoddnde 
dLiin inreAionequovispun^oF,abeoaddiametramducaturre- 
itJii^iMs. linea RH , aequidiftans cammuni planorum fefHoni.ca- . 
dctFH, ex i)6, qua: demonftraiarunt -inipfam EG. Di- 
cOTeAangulumEHGad quadratum FH eam proportio- 
licmhabcre,quimdialnetriEGquadratumad quadratum i \ / 
diametribafis . Ducatur enim pcr H linca KHL xquidi'^ 
flans tpfiC A: &per FH , KL reAas linou planum du- 
catur , c^uod faciat feflioncm K F L . Itaqiie^niam linea 
K T. cpquidiftans eft lincse C A , & F H acquidiftans commu- 
xs.unde- ni planoruin fe6lioni , qua: in bafis plano exiiiit; & quae 
cimi. per iptistranfeunt planainterfcxquidiftantia erunt.qua- 
recirculuseft fe^lio K FI. . rurfusqunni.im K LipliC A eil 
jequidiitansi & FH aequidiftans communi feilioni plano- 
rum , qu« perpendiculanseft adGArerit&FHadKL 
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* A 





. Digitized by Google 



adipTum KH L , hoc eftai quadraCUOI f H.» iK qmvilllttill^imtp EGad qut^ • 
dntnmKL, boceftadqiudnuunidianiecn bofis. 

.... ■' • . f • , 

- • \j\ •■ . 

RVPvSVS qucMiiam KL ipfiC A eft jequidit^ans , & FH aequidiftani comnuiai A 
planorum fcftioni.] lieqmturexhis ^(sr iecimaundccim nngulum F Hi^.^al&u dSe 
Mi^tdo , ijm continetur communi ptanorum fHthm , ^ linea C 4 . quanieiM Ur Aifus Jf ; 
& ;.'/f nccfffarih rtfln^ crit ; 6* /<k?jj F H" , perpsndicularis adKl if n f mimd ispf^imf t.fexti. 
KH.HL.quadraiamiiitiir^ H MHalee^te(lan^K HL- X7. 

ET diin «quidieet KE ipTl LG; crit ut KKad HL, ita EH adHG. rWA»- B 
gttlum ettim EH K fimik ejl triaitgtdo <jHL; qudd anguli H ad 'verticem aquales jSnt ; m . prini* 
qui^verd ad KyL re^i . reliquus igitur ans^ulusreliquo eH ctqualis : & ut KH ad HEy 
ttaHLadHG: (ffermtan4ouiKHadHLjttaMH4d HG.quare extjs, auei» 
Mtteeiati tbmniMte dmuifrMta funt , redangtdmi» EHQ ai rtAa^iilm kHL, 
hoc ejl ad quadratum FHerit^ ut quadratum EGad quadrMmmWLfhe^mifMhih 
tMmdiamttrifi&kmUEGitAquukrattm^a^ 

THIOREMA Xiy.. PROPO&ITIO XIV. 

RECTA linea,qu3e per punftum, quod diametrum fe6^ionis 
b i fa riam dividic yordinatim m fe^tion^ applicatur , fecunda duune- 
teierit. • ' 

SIT feakNUt ETGdtameterSG , gucblfitfim^SSSiS^Wi itoiiiliifimdina^ 

tim applicctur . Dico F M fecundam diametrum efier IfiiAionis . Ducaiur enlnL. 
linea N O X squidiflMis E 0 : & ducantur N P , ipQ FM«qu«iiada»s;tiex dif^- 
ergo & N P , X R. or^nttim applicaw fiiht . Ilaquc quo^ *o i . rfy"ti:umrfH;:>:tioqc 
fiiain quadratiini N ad reftangulum E P G candem ha- jj/-"^'^ ^ v ^ 

bct proportionem , -quJkm quadratum diametri bafis cylin- ^ " ^ 

dri ad quadratum diametn feAionis , & habet quadratum 
XRad leSangaltull ERGhMie eandem proportionem :i 
critutquadratumNPad rcaangulom E ? G , itaquadra- 
tum X R ad reaangulum ERG i &permutando. cftai>- 
icm quadratumNPaquale quadmtQ XR; parallelogrf^ 

mum cnim eft N P R X . ergo & rcftangulum E P G xquale eft reaangulo E R G . & g 
ablatafunt ab arqualibusquadratis EH,HG. quare reliquum quadratura PHreli- 
quo quadraio H R aequale erxt . aequalis igitur elt P H ipfi H R . hoc eft N O ipfi O X. 
«dem xaoone & alt« offlnesipfi EG aeqnidiftanMs ab F M bi&uriam fecalMintur . «tK 
goFMtecundadiamettt eft feAiMus. ... - 

C O M M E N T A R I V S. 

ITAQVE quoniamquadratum NPadieftaBgulum EPG.)^««»|w«fe»r<ji»-^ 
remate f & convertendo . 

ET aUatafunt ab «qualibus quadrati» EH , HG .) ^ omm #x qmietg ficui^i^^ 
qaadrattik E H ecquak rcP^ar.gtdo EPG, &quadrato P H.&eadem ratione quadratum 
E H , hoc eflHG leqiutle reClangulo ERG, & quadrato H, R . quare fi d quadrato E H 
auferatur rcClangulum E P G , &abipfo H G quadrotomifiranirBK G reClangulum rf- 
midtiffi EVG ,Ht demottfiratum ejl ) erit reliquum reliquo <f:qiiaky boe (/f quadrttmit 
TH^drdfoHK: ^icanolineaV H iffiHKttqitaliserit , 
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VtHBOREMA XV. PROPOSilTlO XV. 

SI cylindrus plano fecetur bafis pbnum (ecante i communis 
autem fefHo plani bafis , & fccantis plani perpendicularis iit ad ba- 

{im parallelogrammi per axem , vel ad eam , qux in re61um ipfi 
conliituitur : qux a fe^lione ad diametrum duciturlmea , aqu:- 
' diilans communi planorum fe6lioni iamdi6lac, potcrit fpatiurii 

• quoddam,ad quoa re^Vangulu diametri partibuscontentumcam 
proportionemhabet, quamdiamctri feclionis quadratum ad qua- 

•i dratumfecundxdiametri j quaeverbafeftioncad fecunda diame- 
trumducitur , xquidiftans diametro , poterit Ipatium , ad quod 
reftanguluexfecundxdiametn partibus pamhabet proportionc, 
quam quadratuiecundxdMmetri, adipiiundiametiiquadratum. 

SIT cylindrus; & conftruanti/r omnia^ficntiii' dedmotettio theoremate. Qao- 
niam igitur ollenilim eft ref^angulum E H G ad quadratum F H ita efle , ut quadratum 
£ G adquadratum diametri baiis , hoc eil ad quadracufn eius , qux ordioatim appiica- 
ta bifariam fecat ipfam £ G , ut demonftratumefttn nonodieoreRiate . quae autem ot' 
dinatim applicatur &:birariain diamctrum fecat , fecunda diamcter eft ,ex praeceden- 
ti tbeoremate . ergo ut quadratum diametri £ G ad quadratum fecundz duinetri , ita 
Rfbneulnm E HG ad quadncum F H ; q uod oAendiflRb oportebat . Sed pooatur pun» 
€t\xm H bifariam fccare diametrum E G , & lineam F H V ordinathni^lfkiiattMB :crit 

F V fecunda diamctcr ducalurautem ad ipfam linea M N aequi- s - 1t 

diftans EG. Dico rcdangulum VN F ad quadratum M N cam 
proportionem habere , qa4m qulidiatum V F fecundae diametri 
. adquadratumdiametri fe^tionis EG. Ducarur jftr lineam MN 

J)lanum squidifians parallelogrammo C D , per axem cylindrum . £j| 
ecanti ; faciet id feoionem parallelognunmi^n , qood ut RS : & 
communes feAiones iptius , & zequidiftantium planorum fint ST, 
XO, PR; ipfius vcro, & pljni feftionis FFG communis fe- 
ftioMN. Itaque quoniam qfquidiltantia plana CD, KS fecan- 
tur 3l plano K F L : communee eorum (edionescquidiftantes erunt. 
xquidiftans cft igitur H K ipll N X . crat autcm & H E ipfi N M 
10. undc: aequidiiians . ergo anguius K.HE aequalis elt angulo X N M: & 
cBun parandogttmmum S R pacallaogrammo & D squiangu- 
Imnut, quod demondravimus in tertio theoremate; angulus S 
' PR angulo E C A rr-qualis erit , hoc eft S X O ipfi E K H . fimi- 

J*j^ * lia ieitur trianguia lunt E K H , M X N . quare ut K H ad H E , 

T 5 . quinti. ita X N ad N M ; & ut quadratym K H ad quadratum H B , hoc eft utquadratum 

fecundae diamcrri .id quadratum diametri EG , ita quadratum XNad N M qua- 
8.& »7.fe- dratum . fed jjuadrsiium A. N Kouale eft refiangulo V N Fj qu5d K F L circu lus fit, & 

• HF perpendicnlansadKH, XN. ut igitur quadratum VT fccimda: diamctri ad 
quadratumdiametriEG, ita reftangulum VnF adquadrattimMN.qucd ptopo^ 
fuimusdemoaftrandum. 0 

THEOREMA XVI. PROPOSITIO XVI. 

SI in cylindri feaiotie coniugatac diametn fints ^fiutut dia^ 
_ rac- 
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mecer feftionisad fecundam diametrum>ita(ecundadiaiiieterad 
aliam quampiam : quxa(e£Honead dianietrum ordinatimappli* 
cata c{\. , poterit ipatium» quod adiacet tertix propordonau^la- 
dtudinem habenseam,auaE inter ordinatim applicatam&fefHo- 
nem interijcitur > & dehciens figurafimib ei>quxdiametto ip(a 
& tertia proportionali continetur, 

SIT cylindri feiflio, cuiusdiameter quidem A B, fecunda verb diameter CD^ & fiat 
iitABadCDjitaCDadAG; apteturque A G ipfi A B ad Ififtos angalos : & iimftt 

B G,applicetur E F ordinatim ad A B, & ducatur FH ipfi 
A G xquidiftans , & H K aequidiftans A F . Dico quadra- 
tum E F xquaic eiTe re^ngulo A H . Elt enim ut quadra- 
CumA BadCDquadnttttin,itaUneaABad ipfamAO, 
hoceft B Fad FH . ut aurcm qiiadratum A B ad quadra- 
tum C D,itarc6tangulum B F A ad quadratum £ f : & ut 
BFadFH,itaBFAr«ftanguIumaditftanguluinHFA, — 
hocc(tadAHiPeftangulum. quadratumigiturEFaequalc ' 
critrciSanguIo A H;quod quidem adiacens tertiae propor^ ^ 
tionaU A G iatitudinem habet A F , & dcficit figura G K. H , ipfi G A B fimili . Vo- 
cetur autem A B tranfveKfiim fignnB htns , & AC latiis wfibi^ 

£x quibus maniieft^ conftat ^ cylindri fiflionem ABC elli- B . 

Quzcunqueenimhoclooodanonflratt fttntindieipfifeAiom, omniafintiriter & 
coni ellipfi infont , nt denonftnuum eft inBlementb ooiuds, theonmate quinto 

dedmo , ijS) qui eius theoremans vim diligenterperoeperiat.&OOSio noftnsiiiid- 
ipfiim oommenuri;s geometricc demooftravimus . 

COMMENTARIVS. 

EST enim ut quadratum A B .td C D quadratum , fic linea A B ad ipfam A G . ) ^ 
Cimtmmjkt trts line<tproponiowdes AByCD, AG ; erit ut quadratum ABad qua- ^'Jj'- 
dratumCD,italinea ABad lineam AG, bocejl BFadF H: quoniam triavgulum BFH ^ §ggj^, 
JtmileefltrianguloB AG.^exantecedenteutquadratum ABadquadratumCD,itare- 
hangulum B FA adquadrotumEF . fUtrcmtangtdumSF A ad quadrgtum EF ejl , i i.quinti. 
«I E f ad FH.ut autem BFod FH^tt0&B FA redangutum ad reaanguhtmHFAy i- fcxti . 
■ bocejiad redangulwn A H . ergo quadratum F. F reftan^uh AH aquale erit . s . quinti . 

Exquibus manifeftcconftai , cylindri rectionem A B C. elliplim elle . ) Sumit hoc B 
Im SereHUt bi HUjfiUtifam , iuxta quam popmt , qux df •(lione ad diametrum ordimttim ■ 
tlf\/ikaat«r ^e^eam y ad quamfecunda diameter eandon proporrioftem hahet , quam dia- 
nteter ad ipfitm fecundam diamtrum : quod quidem dicit eltci fojfe exqutntadeama primi 
Cotticorum ADollonij ; Jt quis dtligenter eius tkorematitvimitttrofficiati additquefe id» 
i^umdmonjtrafieittfuisttt Apdmniumwmmentarijs: fed quoniam eaadmMMS wnflm 
nonperDemriott ,nos tllud idcm tentak-ir.us , Apollonij 'vcfligijs iujijientes . 

SIT ellipjis , cuius dtameter A B , Jecunda dtameter C D ; ^jias ut ABad CD, 
itg CD ad ACyqtu inpuHdo Aaptetur ipfiAB ai angulos regios; & iungatur 
BGlJamptoautemin eUipJipunClo E,abeo ad diametrum ordinatim applicetur EF ; & 
iAFadBG ducatitrFH, aquidiiiansi^JiAG : deinde d ftmais H,CaquidiJlantes 
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ipji A F ducantitr ;HK quidem ad AG , G L <verd ad ipfam F H protraflam . Dico qug' 
drMum uuex £ Ftiquale ejfe retlangulo H, Quoi adiacet tertue frofortmdi AG, la* 
' timdiiemh^sAFf & dejuiensfigitra GLHfimHi « , qu4e BAu emithutmr . Fi0 
oum utCDadABy ita ABadChi; ponaturque CMad angulos re^os ipfiC D ; # 
iuHgatur M D : ii prai^o autem EadCD ordinatim applicetttr EH ; &(th \ , & d cen*- 
'troelhpjis , itb: cji piin^um Q^adMD ducantur N P, O Q^^camdiilantes ipji C M; com- 
jdetoque paraltelogrammo CMROy fnducatur N F ttjijpie ad A^____J1.G- 
M R iii piotdttm S : deniqueper P , Qjerjui^iiflaKt: s ipf C D ' 

ducantur P Tad ORy & Q^ad C M . erit quadratum A O I/. I - 

tcquale reClangulo C Q^, ex ijs,quie dewmfirata fttnt ah Apollo' 
mo in quinta dccima propojitione iam dt(la. Et quoniam ut DC o 
ad C M , ita DOadOQ^& QVad VM . atqtte ejl DO ipji 
O C dto^ttalis ^ bocejitpjt QV. &OQ^hoc eji C VtpJiVM 
I . fextt . qualis erit . quore renan^ttm C Qjequale ejl re£iangulo VR, 
43.priiiii. ^rednHguUimH Vipjt VS. & c:imre(iangulaVP ^PRin- 
terfe ecqu.-tlia Jint ; appojito utrique fommuni MP^ erit VS 
^equale MT.JedVS dcmonflratumeft dtquale ipJiKV^. ergo , 
HV , MToiqitalia funt . df rurfus communi appojito VT,to- 
tu-n M hc cjl QC xquale ittrifqttc C /' , V quare QC 
cxcedit C P tpfo r O, quod coutinetur P TQ^ eji atttem C Q^ 
. quadrato AO teqtMe , 6* C P ^quak qnadrato E K . quadra- 
tum igitur AO exeedit quadratum EK re^langulo PTQ^ 
S.&cunii. itaque quoniam ABfecatitr f r ; ri fri npilfn 1^, ^ ^^tmJir' 
partes iucequales in F ; erit refiangulum BFA uni ctnnJ^^ 
quadrato FO, boc ejl E K aquale quadrato AO : & propterea quadratum A Oexeedet 
qugdratum E H , refiangitlo B FA. excedebat autem ipfoPT Ore6langulo . quarere- 
tiaugulum P T Qaquale efl ipji B FA. pr^terea quoniam ttt AB adCD yttaCDad 
tat.w. (c jf(f. .gfif Hff 3 jjad AG , ita quadrahm ASai^ ^ii i l i i H ii i uk C D , boeen qnadratum 
AOad quadratum OD.eJl autem quadrato AO tequale recla^tgulum QO C , hc efi 
■ QO D . ut ergo B Aad A G , boc ejl B F ad F Hy boc ejl re6tangulum B FA ad reSlau- 
£ulum AF Hy ita reciangulum QO D ad quadratum OD ,boc ejl reclaigulum QT P 
adquadratumTP .at reilangulum QTP tequ^eejlredangulo BFA, utdemonftratum 
cjl . quari quadratum T P , hoc cjl quadratum E F reClangulo AF H xq-talc erit . cx qm- 
bus fequtturliiuam^GeameQe^tttxtaquamvoJfunt f qua afecitone tfd dtametrum «r- 
dinhtim appliciai^. qjHoi dmonflrittm^oSAmmtl " * 
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THEOREMA XVH. PROPOSITIOXVU. 

ST in cylindri fe^lioneconiugatx diametri fint>&: fiat ut fecunda 

diamcteraddiametruitadiamctcradalialinea: qux a fe<5lione ad 

fecundam diametrum ordinatim applicatur,poterit fpatium,quod 

adiacct tcrtix proportionali , latitudinem habenseam, quacinter 

ordinatim applicatam , & feclionem intcrijcitur i & deHciens fi- 

gura fimili ci , quoe iecunda dianietro, 6i^ertiaproportionaliin- 

venta continetur. 

SITcylindri feaio A B C D; & fiat iit C D fccunda diaracter ad diamcti uni A R,ita 
ABadCG;ponatttxque CGadreAos.ingulosipfi CD; &DG iun^^..uui-; deindc 

ad 
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uil C D ordinatim appliceow E F ; & dacatur F H quidem ipfl C G aequidiftans ; H K: 
vcr 0 xqiudi n s C D Di rn q u ad raium £ F paralielogcamino C H aequalecfie. Quo- 

niamcnimutcjuaiiiatuniC Dad qua» 

d.atuni A B, italinea DCad ipfartu> "'1 .g^>^;- ^ ^ >. \ c 'jVj ^r^^Gr 

CCj , lioceft D F.id FH . fed ut qua- T'^ 
d^iiuiu CD ad qu^dratym A 8j »ta / 
reflangurum DFCad qaadiatumE Fj 
qnoddemonflraturaiameft.utautem 
I) F ati F f l, ita re^lanjjulum D F C ad. it / n" 
recungqluiu HFG, boc eftad CH. u.ji-.i , ^ . . ^ 
etgoqtteulraQiiii £ istxjfuktSt naaognlo C H ; quod qiriden aikcet ttmx propor- 
tionah C G , totitudiiwnbflbciis.FBy&deSacin iigiirali&G luiulici,qiue DCG 
contmetur. • , 

HiECaatemrvunifeiliiriro^infu^ ex quintodecimo. 

thedremate Coniconim apparet . quare (equitur fe^onem cy- 
lindh A B C D neceflatio ellipiim dle . 

THEOREMA XVIII. PROPOSITIO XVIII. 

S I in (e^one cylindri re6be Unex ad diametnun ordinatim 
applicerit^r:erunt quaadraca earumadrpitiacontentalineis>qttae 
intertp(as &tcrminos tranfverfilaterig tigurac interijciuntur , ut 
re6Vum figurx lacus ad tranfverfum i inter £gCc veto utipada , 
qux lineis (imiiiter (iimptis continentttr. 

SIT cylindri fcftio A BCD; cuiusdiameter quidem, & tranfverfum figurx la- 
tus A D ; rc^tum ver5 latus A G : & ad ipfam A D ordinatim applicentur B E , C F. 
Dico qnadratum B E ad rec*^angulum A E D ita efTe , ut G A ad A D : & quadratutn 
B Ead CFquadratum , utredlangulum AED ad redangulum A F D . Qyoniam^ 
enim ut quadratnm liscnndx diainetri ad diamecri qaadratum , ita cft quadratum x j.buios. 
6 E ad re^angulum A E D ; & A Gre<^um latus ad tranfverfiim AD; eritutxeAtnii 
latus ad tranurerfum, itaBEquadratum ad rcftangulum ' 
A £ D:&c ita fimiliter quadratum CF ad rcdangulum A F 
quaie & pe ri mit a wto ut quadtatom B Ead C f qttidratiim^ 
ita erit re^langulum A E D ad reflangulum A F D . quod 
demonftrandum proponcbatur . Et ha:cin ellipli continge- 
re demonfkatum cft inConicis Elementis, theoremate vi-/^ 
gcGmo primo . quanqnam&eataUjsmultis feftioiieseafdem 
elTeoftcndcre pofTumusperc.i ,qu3e ipfis commuoiteracci- 
dunt: veriim principaliora accidentia terc diAa fttntj 6c 
dtm hucufque progrefTusfiterim ; non ad meiittinet eorum, 

qux rclinquuntur , lingula perfequcntcm iii alicnis vcrfaii . nccefTe efl enim cum, qui 
dccliip!! fuhriiiterdifputare vclir , m mcJium atfcrrcquarcunquc de ipfaab Apollo- 
njo Pergaro confcnpta tuerunt. Scd li cui forte placet ulteriils contemplari; UceWthec 
compararecurads, qusinprimoGKMiioonimUbrotraduntur: &exeo'iUud , quod 
propolituni eft , concludcrc . ctenim quscunquc inilliscontinguntcirca 'conifc(^io- 
nem , qux eliipUs appellatur i eadem 6i circa Jedionem cyUndri contmgere , cx i js , 
qus hoc loco demoo li rata fii nt , fk&t imelUge t ^quate ab bis abftineRi , dim '^^^ 
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tla nonnulla zpfoGiao, qnc feBaoBei eafikm efleqiU)daaBodoofiauliiBC(ad«lia 
mecoavaum. 

THEOR£MA XIX, PROPOSITIO XIX. 

ITAQUE dico fieri pode, iit conum iimul&cylindrumuiu 
eadcmquc ellipli iccios oltendamus.' 

EXPOXATVR triangulumfcalenum A BC inbafi BC,qu:cbifariam in D fecc- 
tur j ruquc A B maior , quam A C j ad re^am lineam C A , ad A puncium con- 
Ititoacnr an(^ulus C A E ^ qui vel raaior iit angulo A BC, vel minor : occdmt 
autemA li Imex B CE in pun(Bo E , &:intcr BE, ECmediaproportionallsiltEF: 
iunflaque AF, ducatur in tnangulolinea HGipfi AE xquidiitans; pcr puntfta 
H,GducanturHK, LGM, aquidiftantes A F ; & compleatur paralklograniiiujm 
K M : detnde per lineam BE duAo piano ad rcdos angulos ipli plano B A C , de- 
fcribatur ineocircadiamctrumquidemKL circulus iv N L,quicyhndri bafis crit, 
5£eius parallclogranimum pcr axem i^M; orca dian^etrum vero B C dcTcribatur 
circulas BXC pn> bafi coni , cuius triaoguloni per axemfit ABC; & proora^ita 



HG ad O, ducatur m circu- 
lorum plano linea O P ad rc- 
^losanguJosipii BE; perqu^ 
O P, O H ducatur planmn-, 
quod faaet feftionemincono, 
cuiusb;^is circulus B.V.C: iit 
anteAcafeAioHRG.eigore* 
£^alinea HG diametcr eA (e- 
Aionis : qua quidcm bifariam 
divifa'in S, ad ipfam ordinatim 
applicentur fecunda diameter 
RST, & alia quoevis Y V: fi- 
atqueut ^uadratum HG dia- 
metriredioiusHRG ad qua- 
dratum RT fecandx diametri 
eiufdem feftionis,ita CH tranf- 
verfum figurxlatusadre(ilum 
H Z. Quoniam igitur H K qui 



^HT 




dem ipriA F3equidiftat;HOver6 iquidiftat AE:eritutquadratumAEadquadi*. 
tumEF, itaHOquadratumadquadratumOK . fed utquadratum A E ad rcftan- 
gulum B E C , hoc eft ad quadraium E F , iu quadratum H G dumetri ledionis coni 
ad quadratum R T fecundx diametri eiufdem le^onis : ut autem quadranun H O ad 
quadratum O K , ita quadratum H G ad quadratum K L , hoc eft ita quad ratum HG 
diametn feaioniscylindriadquadratumlecundxdiametrieiufdcm cylindri fcaionis, 
ucutdemonftratum eft fuperilks. quare fecunda diameierfcdionis cyluidri xquahs 
eltipii R T fccundaB diametrofeAionis cum : dividiturque HG bifariamio pun^lo 
S , &c jph ad rcaos an^ulos ducitur fccunda diameter cylindri feftionis , quemad-no- 
rnliwrif crgoRTfccundadiametcrcil tumcom, lum cyhndn fcAioms.r»- 
XI «SS • r «^'aracter coni feaioilir&iylindri : & propierec punaumR inconi 
m^fh",u?^^ ^'^'^ inrfusquoniamin feaionibusconi& cylindricaxlcmdia- 
nrem iunt h O R i ; tcrtia proportionalis eadem crit , hoc cft H Z rec^um latus 
rigurx. quarc HZ^tiBcvUodri fcaione reaumcft ligurxlaius.quoniam igitur ut 

Had quadr^ VY .atque oflenfom cft in cy- 

lin- 
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imdri feaione uttranfverfumaguraiatusad reftum ,itareftangulum diametripar- 
tibus contentum adquadratum eius, quae ad ipfam ordinatim applicata panes effi- 
cit . crit & in cylindn fc<ftionc ut G H tranfvcrfum figurx latus ad H Z reftum , ita re- 
gangulumGVHadquadratumlinessequalisY V, &ad angulos sequalesduaaiad 
HG. fed linca «qualisY V, &adaBqualcsangulosad ipfam du(ftain punftum V 
nonaliaeftabipfa Y V . crgo V Y & incylindri fcctioncerit : ac proptcrca punaum 
Ymconi fuperficie cxiftens, &mcylindrieritfupcrficie . fimilitcrdemonftratiofict 
& m alijs , quz ad ipfam ordinatim applicabuntur . linea igitur H A G in fupcrficie- 
busutrarunquefigurarum continctur. quarc unaeadcmquefeaioeft in uirifque fi- 
guns. prxtcrea qnoniam angulus C A E , videlicet A G H faflus cft , vcl maior, vel 
minor angulo , qui ad B ; feftio non erit fubcontraria : ideoquc H R G non eft circu- 
lus. clliplis igitur. quarc coni cxpofiti,accylindri fcaiocadcm cliipfis erit.quod 
oportcbat dcmonftrare. 

PROBLEMA I. PROPOSITIO XX. 

CONO dato&dlipfl, ineo cylindrum eademellipficoni fe~ 
£luminvenire. 

SIT datus conus, cuius pcr axem triangulumfit ABCi &data in ipfo ellipfis. 
cuius diametcr F E ; quac protraliatur ad 
D : & ipfi F D xquidiftans ducatur A M; 
interquc B M , M C proportionalis fit M 
G; &£. iunda A G, per pun<%i F,£ ducan- 
tur F H, K E L,quaE ipfi AG squidiftcnt j 
& compleatur parallelogrammum H L, 
Itaqucliintclligamus cyhndrum, cuius 
baiis quidem fit drculus circa diametr& 
H K ; parallelogrammum ver5 per axc 
H L : erit &c in ipfo cylindro fectio, cuius 
diamcter FE: & fimilitcr,atqueinan- 
tecedcnti theorcmate , dcmonftrabimus 
fecundam diamctrum eandem cfTe ; & 
itcm omncs , qux ad diamctrum ordi- 
natim applicantur . invcntus igitur eft 
cylindrus , qui fccatur data ellipli coni 
dati . quod raccre oportebat . 

PROBLEMA IL PROPOSITIO XXL 

CYLINDRO dato & ellipfi, in eo conum eadem ellipfi cy- 
lindri feflum invenire. 

EXPONATVR fcorfum re6[a. linea A B ; & in ea fumatur quodvis punAum^ 
D^fiatque ut A Bad B D , iia D B ad BC; utautem A BadBC, ita A D adDE: 
& i pundis E, D, C attollantur xc&x lincac E F , D G , C H , quae cum ipfa A B qucm- 
libctangulum contincant; &intcr fcfc iquidiftcnt: deinde perC ducaturreaa li- 
nca C K fccans E F, D G ; iunftaque A K convcniat cum D G in punfto G ; & iun- 
gaturGB. His igiturfcorfum inhuncmodum conftitutis, fit datuscyhndrus, cuius 
parallelogrammum per axcm LM; &:d3t3ein eo ellipfis diameter fit N X, fccctur- 

C 2 que 
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fcaaeftEC; & 



aneLXfaafis parallelogrammi in candem propordoDem, m quam 
StuiEDadDC, itaLOadOX:rurfusfiatuiECadCB,iraLXadXP; ut au- 
tcm CE ad E A , iu XLad LR; ficper Oducatur O SsBquidiftans parallciogramini 
latcribus: duaaqucRNcaBffMat cnmOSmS; «cigjigMtf^ 9iJ°"iS 
igiturMa» Jinca R P fimili» fcd»«ft,atqwAB: cnt nt RPadPO , «aOPad 




PX fcd utRPadPX,itaROadOL,lioctlli« RSaiWM;»5nWi<bt ig^^ 
turSPipfiN X . Qubd fiintcHigamus conum ,cuia9 ^oiderabafisfTt circulas circa 
diametruniRx", triangulum ver6pcr axemSRXierit&tii€oiedio,cuiusdiame> 
ter N X Eodem modo , quo fupra , demonflrabiciir & fecntkbm «KatMttnm ean- 
dem efle & omncs , qu« ad diamctrum ordinatiai appliaBmur.«iWi#W»«ww « 
eadm eilipfi daticyliiifiitt. <J«»«i 

' C O M M E N T A R I V S: 

A FIATQVE ut AB ad BD, itaDB ad BC; ut autem AB adBC, itaAD ad 
D£.) /ii«»cA»ciMi««w rejtttuimusj naminGrtKocodictfMmnuUaileJiderAMime. 

PROBLEMA IIL PROP4>SITiO XXiL 

CONO dato , invenire cylindrum j & utrofque eodem pla- 
no fecare, quod fecliones in utrifque fimiles cllipfcs efficiat. 

SIT conusdatus, cuiusbafis quidem circulus circa ccntrum A , vertex B pun- 
£him txiangplum verbpcr axem C B D , ad bafim coni redlum ; producaturquc in 
utranque partem ACE,ADF; & ad rc^lam lineam DB,& adBpunflumin ipfa 
conflniiatlir angulus D B F , vcl maior , vcl minor ipfo B C D ; atque inter C F , F D 
mcdia proportionalis fumatur F G ; & B G lungatur : cyliodh aoteoi auacfiti balis fit, 
vel ctrcnlus A vel alius aliquis in codem plaooexiflsens , nihil enim ditrert . itaqae fit 
isdrculiis ciradiametrumEH; &perpundaE,Hipfi BGxquidiftantes ducan- 
tur EK ,H L . in codenj igitur plano funt , in quo trian^ulum C B D . & quftniam B F 
fecat BG : fi producatur ; fecabit eiiam.omncs , au« ipfi B G xquidiftant , i n infkii- 
fnmptoduAas. &fimifiter ipfi BFsquidifttlntes (ecabunteas,quae«quidi(bnt RG. 
ducaturMN^quxipfiBFxquidiftet; &:produftafccctH L,E K in pun<ftisX,0 : 
ipfj verbEH iEquidjftansdvicatur K L ; & circa K Ldiametrum circulus dcfcnbaiur 
wquidiilajis ei , qui cft cixca E H ; intelligaturquc cylindrus, cuius bafcs quidem drcu- 
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li £H , K L ; parallelogrammum veru per axem K H , quod & ad bafim re6tum cftt 
liigitur perMducaturlincaMRadrcfJlosangulosipfiCDFbafi, quaefit in eodem 
piano , im quo drcultis A ^ & per liaeas M K , M O pianuin d ucatur : £aaet id fe^o* 
nem iocoimqttidem ellipiSB NSP,ciuiis<i]«iiictar N P ; in qrliodxo vod dJipfifli 
O V X .cuius diameterOX. DtooeliiprimNSP ipfiOVXtiiluleni dle.QyaDi«ni 

c nim O M , B F nucr fc x- ^ — 

quKiiilant, ilcniquc arqui- H . 
dirtant E K , H L , B G ; & : | 
Imc.a EF coinmunitcr o- '\ P 
nineslecai:erituiOMad ' ^ ^ 
ME,hoceftutOXadHE, 
ita BF ad FG . quare ut 
quadratum OX ad qua- 
uraium H E j ita B F qua- 
d ratum ad quadntum FG, 
hoc c(l ad rcftangulum C F 
U . lcd ur quadratum O X 
diamctri adquadratu H E, 
itaquadxatomdiamem O 
X i qiudratum con-uga- V 
\x diametn, videlicei V T. 
ut autem quadratum B F ad reflangulum C F D , ita quadratttmdiametnNPadqua- 
dr.uum conmgatse diaractriSn.eigOUtquadratum O Xad quadratum V T,ita qua- 
d ratuni N P ad S . • quadratum : ac propterea ut O X ad coniugatam diamctrum V T, 
Ua N P ad diamctrum coniugatam S it, At vcro diametrum O Ji, fecare V T ad rc6tos 
irtg^'; itemquc N P fimiliter fecare S n , manifefti apparet : quontam T V, n S ,& 
intcr fc fe , &:ipli M R xquidiftantcs rc^a linca M O fecat . feaio igitur O V Xfimilis 
ciircfHoniNSP: & neutra earum eft circulus , quippe cum fcdio fubcontraria noti^ 
lit . an^ulusemmDBF.videlicctBPNncmeftaequalis^nCT^JICD.cmareupaqifc. 
l<^i6onmOVX,NSPempliseot:& fuotfimilciini^^^ frdileop«i^. 

PRdilLBMA IV. PKOPO&iTIQ ixiIL 

CYLINDRO dato , invcnire conum i & utro^ue (ecarceo- 
dem plano, quod fc£\iones iaciat in utrifque ellipfe fimiks. 

S I T cylindrus datus , cuius bafis circulus A, & parallclopammum pa axcra BC, 
ad bafim rcAumi& produ- ^ ■ ^->r ri. ' 



catur BAjeoDiverikquaefi 

li bafisfit, vcl circulusA,^^ 
vcl aliu^ aliquisineodem_» 
cxUtcns plano, ut qui eft 
circadiametrum EF,cuius 
centTum E).&: lumptoquo- 
vispunftoGinlinea FG,in 
ter £G,GF rocdia propor- 
tionalis fitGH; & cctro G, 
intcrvalloqnevel maiore, 
vel minorc , jiuim fit GH , 
defcribaror in plano 6 C 

clKolidrcunfiarentia K L; ^ „ x>i r * 

pet^acH ducatu^ Hfjl parallelogrammi B C lateribus aiquidiftans; U jung^lur M t, A 
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M F, MG : poftca ducatur N X ipH MGxquidiftaiis,qitt triangulum , & paralle- 
logram.nun lccct . kaquc fi [-^er N Xeodcmmodo, quoantediftumeit , planumdu- 
caiur, ledioinutroquelimihserit. dcmonUratioautemeadem, qux fupra: veriini 
feAiaoes dUpfcs efle , nan drcnlos , perfpicuft ooaflat . quadnttiniaiiin M G fii£hiin 
dlvdimttiiSy vdnimiisqMdnuoOHyhocejlreftangttloBGF. 

C O M M E N T A R 1 V S; 

PERQ.VE Hducatur HM,paral!clogiammi BClateribus ncquidiftans .] Hoc ell 
ducatur d fUHfio H Itttea ad circuli defcn^ti circuitferentiam tn pin^lum M , qua lateribus 
faralleiogrammi BCJtt ecqutdijlans : ut atitemboejiat , licct femperuterifmtmikmen 
mmMS,qi$im GH, vuuusHonitem ; uijtc^ejtiMdrusfcalenus fiurity & ita inmwOus 

adfnrtes coni ^ uttllud ipfum , quod diximus, ferfici pojjtt . Itaque oport?t intcfvaUunt 
*vei matus e£e , 'vel mimts ipfa G H. nam Jifumeretur tequaleffeiliones fubcoutran^ cjfeut: 
&ieeim non eiUpfa , fed circuh di fe^lione gigtumtttir . 

THEOREMA XX. PROPOS ITIO XXIV. 

SIT rc£^a linea A B , qiix iecetur in pun£Hs C , D j & non lit 
AC maior^ quam Dfi. Dico, iiadACconiparetur Q)at|um ac- 
(jualcquadratoC fi,excedens fi^uraqiiadrata » lattts exceflusmst» 
hisquidem cfle, qulm CD j ihmusVerb, qu^m GB, . 

S I enim fieri pote ; pon a tu r C D pri mu m ktus efife WfxSus. £c qilOluam id, qood 
ad A Ccomparatur^excedeasquadratoCD, -. 
idem cft , qaod reftangvlom A D C. eft au- ' ^ C ' !> •' . B 

tcm & a?quale quadrato C B . erit re*5^angu- . . 

lum A D Cquadrato CB sequale. fed qua- 
dratum C B non ed minus quadrato A D : 
cilmenini D Bnon fit minor , quam A C ; ne-- 
queerit C B minor , qu^m ipfa A D . reftan- 
gulum igituf A D Cquadrato A D non ell mt 
nus ; quod fien non jwteft-. Idem difuRitim - 
fequetur; li latus excelTus ponatur minus, 
quim C D . Sed rurfum lit C B exceffus latus: 
erit re<^angulum A B C quadrato C B aequa- 
le . quod fieri non potcft . Uem fequetur etiam , fi latusexoefliis ponatur maius iplt C 
B . iatusigitttrexoeaBis maius enc , qn^ C D ; & mintts,qui^C B . 

PROBLEMA V. PROPOSITIO XXV. 

DATO cylindroellipfi fc6io , conum conftituere in eadem ba- 
n cylindri , eademque altitudine j Sc fe6lum eodem plano^quod 
^onem £iciat ellipfim , cylindri ellipii iimilem . 

SIT datuscyUndrus,cuiusbafis qmdem circulus drca centrum A , parallelogra- 
mum vcr6 per axcm B C i & in eodiameter datcelfipfis fitDE, qua: produfta 
occurrat B A m F: perque C ducatiir CG ipfi D Fxquidiftans , &roccuiTcnsUnc« 
in Ci & protra^tarc^alincaFDiijCompkAturparaUdogramnium.QMonia 

igi- 
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igiiur parallcloqrammi HG IntusFG lateriHCcft «quale. Utus autem HCnoo^ 
cll mmusipfa B K . nwac F G ipta B k minor erii . fi igitur ad lineam B K comparetur. 
lp«ii<m «|uale quadrato K G ,cxccdens rtgura quadrtu i iaiuscxcellus raaius crit 
quam K F , n.mus qium K G , cx i)s , quac proxim^deiKmAratsrijiie. itaquefit fc- 

iiiscxccilusk L ; &: pcr L ipii G C apquidiiLins ducaturLM: & iunftis MBy^Mfa: 
mtellij',.^tur conus,cuius vcrtcxpunaum M, b.iliscirculus A, & triangulum ncr axein • 
aM \. fi igiturmtelligaroiwiwwfa feaum eodemplano,aquofaftaeftE Udumc- " 



crit & tn oono feaio , cuius diameter N X . Et quoniam adiide-/ 



L : rc«'{ 
fi^K^iater feflBqutdiiiantes: 



tir lcaioniscylindri 

am B K comp.u-.uum cl\ fpatium xquale quadrato !C G , excedens^qnadrato K 
«OTguIumBLlC qu:idratoK.G arquaiccrit. &funiDB.lLCintcr feaauidil 
itcmque arquidiftantcs D F , 
ML, CG. iitigiturDFadF 
li , ita CG ad G K; &: iccirco 
ut quadraMm DFid quadra- 
tum F B , ita quadratum CG 
ad quadraium G ' , hoc cft 
quadratum M L ad rcdangu^ . _ 
lum B L K . fed ut quadratuni^*Ti^ 
W F ;ul quadratum F B , ita_* 
quadratum £ D ad quadratu 
BK , hocieft quadracum dia- 
mctri eUipGscjrlindti fiDad r c: 
quadratum coniupatidiamc- 
tri : & ut quadratuni M L ad 
rcAaagulum ftL K , !ta ^iu^rnM 
dratum diametri ellipns coni 
ad coniugatae diametri qua- 
draiuraf . ergo nt^nadiatum . " 

diamcrri clhpiis cyimdri ad^iadralutt eOBiugatsdiamctri , ita diamctri ellipfis coni o 
quadralumadquadratumconiugatrdiametri.ut igitur diamctcr eliipiis cylindri ad 
coniugatam diametrum ^ ita einpU scom d iametec ad comugacam diamccrum.^6)^jC 
autem fecwids-^diiMMin perpeMMlflaiaad diaaleisw;QtrKque cnim a:quidi&'ni> 
lincisFO, LP, nuifuntad reflosangulosipfi BG.quarcconi cllipiiselUpficylin». 
drifimiliscrit: &£taAa cft ab eodcm planoj conftitutufquc eftconus meadcmbafiy 
& cadem altitudine . qu« omhia fcciiTc oportebat . 




..t 

.4> 



COMMENTARiyS.. * 

GDMPLEATVR pavaUelogramhifl.) HMOdMdimus, qu<iemCnKocodicemi$eno§t» 

Ad quadratum coniug|tx diametri . ) Defiderabantur otec in Grxcts codtcihus . g 
Itaellipfis coni diameier addiametrum coniug^um.] ti^ujitiam.defldarabMtm, q 
qffCHOs rejlttuimus 

PROBL^MA VL PROPOSITIO XXVL 

DATUM cylindrum, vel conum fcalenum polTumus ex ea- 
demparte infinitc fecare duobas plams, non X(juidilbntcrpoii- 
tis, quae ellipfcs fimiles ctTiciant. . ' 

. SIT primtim datas ^lindrus rcaleniuicuius per axcm paialkkynttimum A B 

re- 
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4.primi 

Elcmento 

mm. 

7.quinti, 

9.buius. 



jrefiomGt adboifiinqrlindri; pooaturqueangulusad AacuCus:&perCducaturCD 

adlatusA O |)erpcndicularis . tninimaigitur eftCDomnium,qu3einterxquidirian- 
tes A D , C 6 cadunt . fumantur cx utraquc parte puofU D aequales rcdx imex £ D , 
DF; &£C,CF iunganntr. eric£CipiiCFiBqiialis.fiigicurper£C, CFiuxU 
prxdidum modum plana ducantur; fecabunr cylindrum, itaque fccent, & faciant 
eJiiprcs £ G C , F H C . Dico cas inter ie iimiiesdTe . Qyonijuiiemm ut quadiatum £ 
C adqnadratum C A , ita quadratum FCadquadntum 
CA. pnopoctio autcm quadmi £ C ad quadratum C A eft 
proportioquadrati ECdiametri fectionis ad quadratum 
comugusdiametri; & proportio quadrati FC ad qua- 
dratumCA eft proportioquadiatidiametti feftionis FC 
ad quadratum coniugatxipiidiamctn .erit ut E Cdiame- 
tev ad contiu-,;\r;^!Ti diamctrumjta Jvt diamctcr F C ad con- 
iugatam libi ipii diamctruin. fi.d ad xqualcsangulos 
fecantur utrxque diametn , ut f3.pius ollcnfum pft . crgo 
fimilcs inter fe i unt E G C , F H C cllipfcs . Quod fi alias 
iumpierisxquales Imeasex utraque parte.pundi D; rur- 
fus aliarduie ellipfes int^ fe fim iles conftituentur. Notanr 
dum autem cft in cylindroellipfes-ex eadcm parte fimites 
&:xquales cire : proptcrca quod proportiodiamctrormn 
, ad candcm luicam A CnecelianO eadem lit. 

SED fitdatusconusfcalenus, cuiuspcraxemtriangU' 
lum A BC, ad baiim coni rc6Vum ; litquc A B maior , 
qu^m A C; & circa ipfum circulus defcrihatur j & per A ducatur A D xquidiftans B C, 
^uxciioiIttmfoabitrdeindedrcttnftrentiaD Aln&Yiamfefbim E, fumatur in ipfa 
puoflum F; &di car ir FG xquidiftans D A : iunftifquc FA, GA, & produdis, 
occurrat F A quidcm linese B C in H ; G A vero in K . ergo ut A K ad K G , ita AH 
ad H F . fed ut A K ad K. G , tta quadritum A K ad re6langulum G K A : &.ut A H 
adHF, itaquadratum AH«Ireaanguln»FHA. utig^tui quadntiimAK ad t^-. 
i6,te0, ftangulum GKA, hoc 
eftad rei^anguluTi BK 
Cjitaquadratum A H ad 
ledaofulumFH A,hoc 
eftad rc6^angulum BH 
Cltaqueiiducantifrrc- . 
Ac 1ine«teqaidiftantes,^ 
L M qui{fcm aequidiftans 
AK;LN verb rcquidi- 
• ftans A H : & per ipfas 
. p1aruconumfecatia;fi- 
milesellipfes cfficientur. 
Qjioniam enim ut qua- 
dratom A K ad remn- 
gulum BKC,itaquadra- 





tum L M diamctri cllipfis ad quadratum coniugatr diametri : .«^c ut qoadratum AH 
^'^.^"g"^"'" fi^iC» "^^"««^"tumL^ coniugatxipfidiamc- 
^,'^^^,^^'^'"'^^^'''^ itaLN diarae-- 

m^td funt nw""^^^ con.ugatam : &iccircoLM, L Nnmiliumellipfiumdia- 
«mus ut 5?0^^r^^ • " ^'^'■'^ ^'"^^^ .pfi FG xquidiftantcsdu. 

?ur:aiquciK,pminteiui!^^fii^"*cw 
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PROBLEMA VII. PROPOSITIO XXVII. 

DATUM cylindru fcalenum vel conu polTumusex oppofitls 
partibusinfinite recareduobusplanis,qu3Ecllipfesfimiles efficiat. 

SIT primum cylindrus , ut in fuperiori figura : &: Jincac A D aequalis ponatur D G. 

xqualisiguurcft ACipii CG.&quoniam li- 

nea, quae k punfto A ad C B ducitur, maior eft 

utraquc ipfarum AC , CG; & maioromni- 

bus , quae k C intcr pun6la A G cadunt : mani- 

fcftiun cft, fi cx oppofitis partibus ducantur 

du2! re^x lineae inter fe aequalcs , , quxi 

pun6toCducitur, cadercfupraG . Itaquedu- 

cantur cx oppoiitis partibus A H, C K xqualcs 

intcr fcfci & per ipfas plana ducantur ,ellipfes 

facicntia : erit ut quadratum H A diametri el- 

lipfis ad quadratum A C , hoc eft ad quadra- 
•tumconiugatx diametri, ita quadratum KC 

diametri eTlipfis ad quadraium A C , hoc eft 

ad quadratum diametri ipfi coniugatx . ergo 

K C , A H cllipfium fimilium diamctri funt . 

S I T deindc conus , ut fupra : & produ- 
rta C B , oportcat ex utrifque partibus duce- 
re plana , quae ellipfes fimilcs efficiant . Du- 
catur in circulo quxdam refta linea P R , 
ipfi BC aequidiftans : & iun^lx A P, A R ad 
pun6la S , T producantur . Vi igitur A S ad 
SP, ita AT adTR . & ut quadratum AS 
ad reftangulum A S P , hoc cft ad rc^tangu- 
lum CS B , ita quadratum A T a'd rcftangu- 
lum ATR, hoc cft ad j:e6^angulum BTC. 
quarefi rcftaslineas in triangulo duxcrimus, 
ipfis SA , AT xquidiftantes , ut BY, CV; \ 
&pcreas plana ellipfcs facientia : eruntBY,^ 
CVfimifium ellipfium diametri,cx ijs, qux 
fuperius dcmonftrata funt . 

THEOREMAXXL PROPOSITIO XXVIIL 

E X his manifeftum eft , coniugationi fimi- 
lium ellipfium , qux cx eadem parte fit , (imilc 
efte coniugationem quandamlimiliuellipfiu 
exoppofitispartibusiquippc qitx diarhetros 
habet,ex cotraria parte diametris refpondctes . 

S I enim in cylindri defcriptione fiat ut quadratum E C 
vcl C F ad quadratum C A , ita quadratum C A ad quadra- A 
tum A H vel C K ; erit ut quadratum utrarunque E C, C F 
adquadratum CA, hoceftutquadratumdiametri fimili- 
um ellipfium , qux ex eadem partc fiunt, ad quadratum fe- 
cundx diametri coniugatx , ita quadratum C A ad quadra- 

• D tum 
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tumutrarunqueAHjCK, hoceditaquadratumfecundae diametri limiiium cliipiV 
um y qux ex oppolicis parcibiis fiimt ,ad quadratuffl cooiugatae diametri . ut igitur al- 
terius coniugationisdiametcradfisaindamdiametnim, itaalterins cooiufiatioiiisfe- 
cuoda diameter ad diametrum . 

IN conoautem,firurfusfiatutGA adAK, itaAPad PS; entut AKadKG, 
ita P S ad S A , hoc eft ut quadratum A K ad rc(Sangulum G K A , ita reftangulum P 
SAad<)uadracumAS. kdutquadratum AKadxedlanguiumGKA, hoc eftadie- 

' n.k'i VII. t. 




^ngulum B K C , ita quadratum «JLiinctri duarum funilium ellip{iiiiii,qttKex«adem 
parie fiunt , videlicet L N , vel L M ad quadratum fccundxdiametri coniugatse : ut 
autem redangulum P S A , hoc eft C S B ad quadratum S A ,ita quadratum lecunds 
diametri fimiUttm cliipfium , quaeex oppofitis partibus fiunt, aa coaiugatse diame- 
tri quadratum . ergo ut alterius coniugarioni^ diameter 
ad (ecundam diametrum , ita alterius conmgationis fe- 
Cttnda diameter ad diametrum . ex quibus apparet , 
snomnicylindro,& cono confticui dnas oooittg^fio- 
Sies ellipnum inter fe fimilium , qusc ex contraria parte 
relpocidentes diametros habent : & pra:ter hasquatuor 
nttllamaKamconftitui fimiiem,nifi iplisxqntdiftantem 
[etenimremperfeftioncsa^uidiftantes fimilcs faciunt 
elhpfes,ri modoellipfcs facittnt] atqueincylindroqui- 
demplanum perlineam CGduAumfe6tionem facere 
fubcontrariam, fir propterea circulnm :incpno autem , 
fi ad punftum A linea circiiUim contingat , ut A X ^ & 
in triangulo ducantur imes ip(i AX xquidiftantes; 
qnoniam quadratum A X reAangulo B X Ceft xqua- 
le, planaper diflas lineas tranfeuntia fe^iones face- 
TC curculos : fiquidem & hxc fubcontraria fe^tio eft , 

3uod diligenter intuenti pcrfpicuum fiet . prxterea.* 
ata ellipii in cylindro fcaleno, & cono, tres aliasfimi^ 
les inveniri pofTc, unam quidem ipti datx coniugatam , 
duas vero coniugatas inter fefe, atque alijs fimilesj pro- 
ptetea qu?id diametroshabnit,excQntnuiapartedia- 
metrk rcfpondentes . oportetautem neqnc datam fc- 
^°^"».fut>contrariam clTe; huic cnim nulhi limilis 
conllltttitur , prxtcr xquidiftantes : ncquc iplius dia- 
metrum aequidiftaxe d, quieperE vel per A dudtur 
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in coni dcfcriptionc ; etcnim fola ipfa eft : quoniam pct E ducla , arquidiftans ipfi A D 
circulum contingit , &: "* 
cadic extra; ncc elt aliud 
puiidum compar pun- 
tio E ,quemadmodum_. 
crtOipuX, &FipriG. 

D E propofito igilur, 
nobis ihcoremate hic 
dida fufficiant , Tcmpus 
cll , ut ad ea aggrediar, 
qua: modo poMiciius su : 
mihi ver6futurx conte- 
plationis occafio non in- 
tempeftiva fuit ncmpt^ 
hxc . Pitho Gcometra , 

^quidiftantes lineas cxplicans, non contentus ijs, qux fcrt- 
pleratEuchdes,easapu rime excplo dcclarav.t.dixitenim lineas «quidiftantcs elTe , 
quales m panetibus , vc paviracnto columnarum umbras k lampade 1 rcgione ardenl 
te, vel lucerna fa.Has vidcmus.quod tamctfi omnibusnon parvum rifum movcrit:mihi 
tamen ndicuiu non vidctur propter raeam in auaorem.qui amicus nofter eft, obfcrva- 
tiam. Sed videamus , quoraodo hoc Mathcraatice fe habeat. tahs cnim contempla- 
tio huiuslocipropru cll , quippe cum pcr ea , quae proxime dcmonftraia funt , pro^ 
pouturaoltendatur. ^ , 

THEOREMA XXII. PROPOSITIO XXXI. 

RECTiE linex,quaeabeodempun6>ocylindricamfuperfi^ 
ciem contingunt exutraqueparte, omnes in unius parallelogra- 
mi lateribus ta6liones faciunt . 

S I T cylindrus , cuius bafcs circuii A , B; axis A B reaa linea : & fumatur aliquod 
punftumCextrai aquoducanturCD,CEcyhndri fupcrficicmcontingentesexca- 
dem parte in punftis D , E . Dico D , E punfta 
taftuum in una reda linea efle . Ducaiur cnim i 
punftoC ad AB linea perpendicularis C F : & 
pcr CFducaturplanumaequidiftans plano cir- 
culi A , quod faaat in cylmdro feaionem cir- 
culum drca centrum F;itautcylmdrus confti- 
tuatur , cuius bafes B, F circuli ; axifque refta li- 
neaBF: & perCF & axem planum ducatur, 
faciensin cylindroparallelogrammum G H ; ipTi 
ver6 F C ad reftos angulos ducatur C K i n F cir- 
culi plano:& per C K & utranquc: ipfarum C D , 
CE plana ducantur cylindrum fecantia; qux 
faciant in fuperficic quidem cylindri lineas L D 
M, N E X ; in plano vero parallclogrammi L M 
C, NXCreftas lineas. diametri igitur fe6Ho- 



numfuntLM, NXjadquas ordinatim appli- 
centurDO, EP; & ad alteram partem fupcrficiei inpunfta R,Sproducantur. Ita- 
quc quoniam C D coniingil lincam L D M R in pundo D . & huiufmodi faftio cylin- 

D z dri 
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dri oftenla eil ellipRs. non circulus : ordiaatimque applicata eft D O . erit ut L C ad 
CM f itaLOadOM; quod demon(faratumfuit abA{x>IIonlo ia primo libro Coni- 
iin>p>}tf. oontin ; & eadem ratione ut N C ad C X ita N P ad P X . efl au tem N G ipfi H M x- 

Suidimns . quare ut L C ad C M , ita N Cad C X : & propterca ut L O ad O M^ita 
J Pad PX. Imea igiiur punfta O , P coniungens 
eft in plano 0 H ; &ntrique ipfarum R A , H M 
xquidiRat . &: qiioniam DO, EP xquidiftant 
ipli C K ; ctiam incer fefeacquidilkbuni .quarefi 
pcreas planumducatur^fecabitpanilielognim- 
mumHG fecunduin rcftam lincamOP: atque 
crit planum PEDO aequidiltans plano alicui 
eorum,qux per BAdudafccantGH.planum 
iginirP £DO^onem facic in cylindropanil' 
leiogrammum ,ut ortcnfum cfl tlicorcmatc ter- 
tio. 6c linca E D cft communis fcftio ipfips &c fu- 
perficieicyltndri . quareED reAalinea eft, & 
paralleiogrammilatus.fimiliter idem& inalijs 
contingentibus demonftrabitur ; fientque rur- 
fus tattus ex altcra parie in pun<ftis R, quae 
funt in una linea , ipu E D xquidiftante . oinnes 

igiiur linex contingcnres in uuius paraUelogtamiiii latoibus taAiones ficiant . 
quoddemonftrandum proponcbatur. 




THEOREMA XXIIL PROPOSITIO XXX. 

HOC demonftrato, fit parallelogrammum ABGDj &cius 
bafi A B xquidiftantes ducantiir EF , G H : fumpto autemflliquQ 
pun6lo K non exiftcntc in plano paralidogrammi ^iangantorK 
E , K F , K G , K H i qux produ6lac occurrant plano cuipiam, JB- 
quidiftanti ipfi ABCD , in pun6lis L , M , N, Xi & iunganr 
tur L N > M X . Dico lincam M X ipii L N aequidiftantcm^ 
cflc. 



PLANVM enim per Imcas K L , E F dudium fccabitctiamplanumLMN 
y in eo commanem feOionem &ciet fcAam^ 

lineam LM, ipfiEF xquidiftantem . fimili- 
tcr & planum per K N , G H duftum facicl N 
Xxquidiftantem G H. Qyoniam igitur L K N 
triagulam aboquidiftaiitibus planis A B C D, 
«tf.unde. L M N X fecatur : communes ipforum feftio- 
nes N L , G E inter fe aequidiftantes funt . & 
eadem ratione xquidiflantesX M , H F .qua- 

rcutEKadXL, itaGKad KN:&ut GK 

adKN,iiaGHad NX . fed ut F.K adK L, 

itaEFad L M . ut igitur E F ad L M , ita G H 

ad N X: & pcrmutando . cft autem EFa^- 

qualis G H croo ikLM ipfi N X . &: funt x- 
33.primi. Hmdiilantes mur le . linea igitur MX ipfi LN €ft,a:quidiaans. 



X:& 
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SI igiiur punduni K ponainus cflTe corpus illurainans j & ^Apar^iiielogram- 
mum, quoddus ndiisopponatur, riv<;pcr refc^iivtfll^i^iiiiifd^Wl^ radios,' 
quiabipfo K producuntur , terminari rc6^is linds ML, N ^S^^tfif-^nod intra iincas 
M L , N X contmctur , umbrofum clTc . Itaqiie dcmAinl^r.Tndiim ir!m rft lincaiT} D A 
ipli C B , & N L jpfi X M aequidiitare : verum non lu :ip^.n\:tu , iiam mtervaUQnmj 
L M , N X quod pnqitlis vuirieft, illud ma vidctur . fed haeccR^Optil^ fmm^ 
da funt. iTnqiiequoniam propofitumeft, &decono limilccontcm[>lari; propterca' 
qubd eilipris coniinuaisfit&cono, &cylindro>: di^utnicftAuteiu de/jry^imdro; age 
nunc 5c de conodicamus . ' * 

THEOREMA XXIV. PROPOSITIO XXXI. 

S I e.xtra tnaiigulum puncluni j um.itur i & ab eo ducatur quae- 
dam re{fta lineutrian^ulum lctans ; a vcrticc autemadbafimalia 
agatur , quae lccet Imcarn duibm i ita ut quam proportionem 
habet tota adpartem cxtra triangulum afTunipL ifti , eandem ha- 
bcat cius , qux mtra triangulum continetur , maior portio ad 
minorem: quaclibet refla linea, quae exeodem pundo cluch cri- 
angulum fccat, abea, quac averticead bafimducitur , m Lanclcni 
proportionem fecatur . Qubd fi lineae ab eo pun6lo m tnangu- 
lum da£kx fecentur ineanaem propordonem : re6la linea, qux 
ipias iecat in triangulo , per trianguh verticem neceflario tranfibit . 

flVMATVR cnim aliquod punflumD extra triangulum A BC; quo ducattiit 
reda imea D £ F trianguium fecans ; &c a vertice A ad baiim ducatur A G H , quis 
tbettSD; tautFDadDEeandemproportiooeinhabeat,quamFGadGE: ddnde 
dacatur alia linea D K L M . Dico ut M D ad D Ji. , ita eflc M L ad L K . Per punfta 
cnim E, K ducantur linea; F N, K X ipfi A B affquidiftanres: &: pcr E, F ducantur E O, 
F P R aequidillantes M D . Quoniam igitur in manguio A M K. duda eft EN ipfi 
A M acquidiftans : crit ut N E ad E K , ita M A ad 
A K , hoc cft F .\ :id A Pv . rurfus quoniam F A s- 
quidiitatKX: ut£ii.adKX, itaeftEAadAF. 
cftaiitemvcN£ad£K,ita FAadAR: &ut 
£Kad KX,ita EAad AF. crgo ex xquali iiL^ 
perturbata ratione , ut E N ad K X , ita E A ad A 
R yhoc eft E O ad P R . & quomam proporiio M 
DadDKeademeft,quxFD adDX. proportio 
autem F D ad D X componitur vx proportionc F 
D ad E D , & E D ad D X . erit proportio M D 
ad D Kcx eifdcm proportionibus compolita . (cd B 
F D ad D £ propo r o l adem cft , qus F G ad G £ , ut pofuimus : & ptoportioED 
ad D X , hoc cft £ N ad X K oftcnU cft eadem , qus O E ad P R . ergo proporiio 
M D ad D K componitur cx proporiione F G ad G E, & proportionc O E ad P R . 
nirrusquaiiiamproportioMLadLKeademeft,qu3e FPad PR. & proportioFP 
ad P R compomtur cx^portione F P ad O E , hoc eft F G ad G E , & proportio- 
neOEad PR . proiwiio igitur M Lad LK compofitaeft ex proportione F G ad 
G E , & O E ad P R . lcd proportio M D ad D K componitur ex cifdem proportio- 

mbus 
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nibus , quod oftenfum iam fuit . ergo utMDadDK,itaMLadLK. Similiter & 
de ali js , qux a pun6to D dii&x fuerint , demonftrabitur . omnes cnim ^ linea A H in 
eandem*, quam diximus , proportionem fecaSuntur . 

QVOD li a punftoDdufbe iineat in eandem proportionemfecenturjitautquam 
proporuonem habet F D ad D E , eandem habcat F G ad G E ; & rurfus quam habet 
MDad DK, habeai ML adLK: refta linea proporiionaliter fecans eas, quxin 
tr iangulo continentur, videlicct F E, M K, per vcrticem trianguli nccefTarib tranfibit . 

S 1 cnim fieri poteft i tranfeat extra verticem pcr 
punilum V: & ducatur refta linea A G Z . Quoniam 
igitur cx ijs , quae proximS dcmonftrata funt, linca 
quxdam A Z A vertice du^ta fecat F D ; ita ut quam 
proportioncm habet F D ad D E,habeat F G ad G E: 
& ipfam M D in eandem proportioncm fccabitj crit- 
que uiMDadDK, itaMZ adZK; quodeftab- 
turdum . pofuimus enim ut M D ad D K , ita e(le_/ 
MLadLK.. quare LG produda nontrandbitpcr 
aliud pundum , quam per verticcm trianguli . quod 
dcjnonftrare oportebat . , . . B' 

THEOREMA XXV. PROPOSITIO XXXII. 

RECTit linex, qux abcodcm pun6lo conicam ruperficiem 
contingunt exutraque parte, omnes inunius trianguli lateribus 
tadiones faciunt . 

S I T conus , cuius bafis quidcm circulus circa centrum A ; vertex B punf^um ; axis 
autera reaa linea A B : & fumpto aliquo punfto C cxtra conum, ab eo ducantur C D , 
CE reaaelineae, conicam fupcrficiem ex eadcm parte conimgentes . Dico puntta ta- 
aionum E,D in cadem reda linca elfe. Ducatur a punfto C ad A B perpendicularis ^ 
F: & per CF ducatur planum xquidiftaas planocircuh A, quodlcttionemmco- 
no &ciat circulum circa centru 
F;ita utconusconrtituatur ,cu- 
ius bafis circulus F , & axis F B . 
rurfus per CF & axem aliud pla- 
num ducatur , faciens in cono 
triangulum B G H; & ipfi C F ad 
redtos angulos agatur C K , quoe 
in circuli F plano exiftat : deinde 
per C K , & utranquc ipfarum 
C DjCEducantur plana conum 
fecantia;quae feciant in coni qui- 
dem fupcrficie lineas L D M , N 
E X ; in plano autem irianguli 
BGH reftas lineas LC, NC. 

diametriigiturfeftionumLDM, n^^r, 
N E X funt L M, N X reaa: linex . itaquc ad diamctros L M , N X ordmat m apph- 
centur D O, E P : & ad altcram partcm fupcrficiei in punaa R, S producanlui . uno- 
niam igiturreaalineaCDcontingit lincamLDM in punaoD. ordmaiim 
apphcata eft . erit ut L C ad C M , ita L O ad O M . eadem quoque ratione . ut i\ 




adCX, itaeritNPadP 



■V 



crgo ex proximc demonftratis reaa linca ,qux coniun- 
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v\i punda 0,P , fi producatur ; per verticcai traiifibit . ducatur i^tur O P B . & quo- 
niamES, DR ipfiCK funtiequidiftaiites: etiam interieaequidiftantes, &in uno 
pbnoerunt. itaqueplanumperliiwasBPO, &ES, DR du6ium fedionem faciec 
in coni fuperficic trian^uhim . ergo pun6^a E, D, qus funt in fuperflcie coni; & in la- 
terc eruni trianguli , lecantis tnanguium B G H lecundum redam lincam B P O. fi- 
. miiiter demonftnibitur idem evenire in alijs , &r in contingentibusad punAa R, S . le. 
^lxipjtur linc.c, quxnpun^loC duBx conicam fupcrficiem contingunt , omncs in 
uoius tiiaDguii lattiiibus ta^ion^ faciunt . quod demonftrare oponebat . 

THEOREMA XXVI. PROPOSITIO XXXIII. 

HOC demonftrato, fit triangulum A BC, cuius bafi B C squididantes ducan- 
ntr D E, F G : & fumpto aliquo punAo H , quod hon fit in trianguli plano , i u ngantur 
HD, H F,HG ,H r 5 j roduds occurrantplanoalicui ,quod plano A B Csqui» 
diftet , in punflis K, L, M, N planum igitur per lineas D E, K Hduflum rccabitetiam 
pianum K L M N ; &: in eo communem fe^onem fiidet reAam iineam K N, ipfi D E 
«quidiftantem.Eodem modo &p1anum duftum per JKneas FG^H fucietrenam Jine- 
am L M xquidiftante ipfi F G . Quoniam igitur 
planum K H L squidiftantibus planis A BC, 
X L M N fecatur : communes ipforum fe6iio- 
nes K L, D F a i u i d 1 1 1 tes funi . & eadem ra- 
rione xquidil^ntes M N , G E. ergo produAc 
K L , N M convenient inter fcfc . convcniant 
inX: & cHm do« Imea KX , XN duabus 
D A , A Eoequidiftent; angplus ad X aMulo 
ad A aequalis erit . rurfusdlmdus X K. , R N 
acquidifteni duabus AD, DE i erit angulus 
X K N angulo A D E aequalis. triangula iguur 
X K N , A B C intcr fe(e llmilia erunt . Qjibd 
fi punftum H finwmus eflfe corpus iUuminans, 
& tcian|ulttm A B Cdus Adiis oppofitum , fi- 
vc per refe , (ive in cono , continget radios , 
qui ab ipfo H cmittuntur per triangulura A B C, facere triangulum umbrx X K N ipfi 
A BC fimile. Etquanquamhcc adOpticamcomempladonempertineant j & ob id 
31propofitatra<5iationeaIiena videantur : tamen perfpicu^conftat, fineiiB^ qiMe hoc 
locodeconi&cylindrife(5^ione, hoceftdeellipfi & reAis lineiscum contingertibus 
demonftrata funt , problema eiufmodi abfoivi noa polfe . quare non temere, fiod necef- 
Iari5de hisfofflooem inftituimus . 

P R I M I L I B R 1 F I N I S. 





SE- 



Digitized by Google 



SERENI ANTINSENSIS 

PHILOSOPHI LIBER SECUNDUS. 
DE SECTIONE CONI. 

CUM COMMENTARIIS FEDERICI 

COMMANDINI URBINATIS. 

S E \ E M U S C T \ 0 S.D. 

UM lc(^io conoium ,opnme Cyre , qux 
pcr verticemefficitur, triangulaquidem 
jn conis conllicuat , variam aucem & 
pulchram habeat contemplationem i & 
a nullo corum , qui ante nos fucrunt, 
qubd fciam , pertra61ata fit : optimeme 
hiclurum exiltimavf, niocumnuncnon 
inexplicatum rehnqueremi perfcribere- 
que de his,quxcunquc mihi in mentem 
venerunt . Maiorcm autem ferc partem eorum , quxprofundio- 
re Geometria indigerc vidcntur, arbitror mehoc hbro comple- 
xum efle. nequeenim mirumvidcri dcbct, fi ahquid, quodfcri- 
bi oporteret , prxtermifcrim ; ut pote qui primus ad hanc contem- 
plationem fim aggrefrus .Qiiamobrcm par ert, vel te, cum in-. 
horum ftudium mcubucris , vcl pofleriorum ahquem , qui in hxc 
inciderit , a me impulfum, ea, qux prxtermiHa funt, fupplere: 
funt tamen nonnulla, qu:r confultb prxterierim, vel quodma- 
niferta eflent, vel qubd ab ahjs'tra6lata. fiquidcm in omni cono 
fec\ionem triangulum elfe , quando per verticem iccetur , ciim 
ab ahjs demonllratum fit, nosomihmus i neahcnanollris inven- 
tis infererentur : qux autcm in promptu eflcnt , 6i qux unuf- 
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quifque pcr fe nullo negodo intelligere poflet , non exiftimavi 
me (criberc oportere, nelcgcntiumanimosparumattentosfiicfr- 
r em . Sed iam ad id y qttod propoficiun eft , accedamus.. 

THEOREMA I. PROPOSITIO I. 

Sl quatuor re6brumlineanim prima adiecundammaiorem 
proportioncm habcat , <juto tertia^d quartam : re6langulum 
contentum prima & quarta.niaius eft co^ quod iecunda & ter- 
tia continetur. 

HABEAT re6ialinea A ad lineamBniUQgcidii {troportioiiaii^ quiun CadDE, 

Dico reftangulum ex A & D E rcftan- 

gulo ex B & C maius efle . Q^oniam.^ ^ A , ^ , s , 
eniffl A ad B maiorem proportion6 ha> 

bet,quimCadDE;litlltAad B, ita , c' , - p . 

Cad DF . reftangulum igitur cx A & D 

Pxqualeedre^anguIoexB&Cmaiusautemeft. quodfitex A&D£,eo,quodex A 
A.& D F . ergo reAangulain ex A & DE refUngulocx B & C nuuus erit. 

COMMENTARIVS. 
MAIVS autem cft , qjMjd fit.e^ A&^DE,co,quodexA&DF) Se^tdtur emm a 

mtUefem froportionem , quim iUDSy fttfferv fonatttr . Hocidem demonfira<vit Pnyywi' 

THEOREMA It PROPOSITIO II. 

SI in triangulo orthogonio ab altero angulorum ad unum 
latus , quod eft circa rcchim angulum linca ducatur : hubebit du- 
£Va linea ad eam, qux inter ipiam & pci pcndicularcminterijci- 
tur, maiorcm propurcioncm , quam qux u principio fubtendi- 
tur re6lo angulo ad iam dictum latus . ' 

SIT triangulum orthogonium ABC , reAum ha- 
bcnsanmilum ad A : & ab uno angulorum , ^dclicetl 
Gad ABltneaCDducatur. DicoCDad D A maiorem 
proportionem habere , quam C B ad B A . Ducatur 
enira linea DE ipli BC «quidiftans . Et quoniamrc- r)l- 

aiis eft angulus D A C : angulns D E C obtaftts eiit. v \ \ , t pr»m. 

nuuor i^tur eft CD ,quim D E : 5c iccirco C D ad D «9' 
Amaiorem proportionem habct , quira £D ad D A, 
hoc eft qusim C B ad B A . 

THEOREMA III. PROPOSITIO 
S I comi<; xtdtus planis per verticem fecctur : eorum , qux in 
fe£^iombus iiuht triangulorum xquales habentia baies , inter ie x- 
qualiaerunt. , £ SIT 
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SIT conus xeAas, cuius vcrtcx A punAum , & ba- 

fis dTCuIos cirea centnim B . Itaque hoc cono per vcfti- 

ccm planis rc<5^o , fiant triangula A C D , A E F xqua- 
A lesbafes habentia . iriangula cnim ex his feiiionibus fie- 

ri alibi oftenfum cft . Dico triangula A OD , A EF scqua- 
B lia clfe.Nam cum bafcs fint aequalcs;itcmquexquales 

intcr fe AC, AD, AE, AF: 6c triangMium triangulo 

a:guale erit . 

C O M M E N T A R .I Y S.. 

A TRIANGVLA enim cx his feflionibus ficri alibi oftenfu eft.) Ojlcndit hoc Apollomus 

iujnrimlihoCoHiemimfnpoJttioHetertia. 
B Itcmquc xqualcsinier fc A C, A D , A E,. A F . ) Conjlat fjocex generationc coni 

re6ti . umulcusulqueenimearnmqstadratumiequdejjiquadifatqaxif cpui^find cum qu0r. 

dratojemidiamctri bajis . . ^ 

THEOREMA iV. PR.OPQSITIQ J,V, ' ' - 

♦ ,• iN cuuis rtciis iiuiiia .crjanguia. intci icxqu^liiiftint. ,i, ., 

SIT enim in propofita fig;:ra ACD trianguluni triangulo AEF fimile . Di- 
co Jcxquale efte . Quoniam cnimui A Cad CD, ita A£ad*EF: eritpermutando 
ut CAad AE,itaCDadEF.&;un|CA,AEaMuales.ergo&aEqualesCD,tF. 
tr^gula ver<j xqualium bftfium^ qux incoiii^jreais'iBunt , ihtet le funt seqoafia . 

ergft^AupjAE^ ; • 

THEOICEMA V. pkOTOSITIO 



V. 



SI conus re£kus plahis per verdcem (ecetur , 6c per axemp& 

qux fiuiit , tmngdorttm''maximtnn eft tUud , quiod per axein 
conftituitur, 

SIT conus, cuius vertcx A , bafis circuhis circa B centrum^ &axis AB.'Ita^ 
que cono perverttcem fe<5lo, fiant triangula pcra- ' ' 

xem quidem A C D , extra axcm ver6 A K F : pona- 
turque EFipfi CD xquidiftans ; & axis videlicet 
A B non minor ipla Bt^ . Dico A CD triangulum,, 
trianguloA E Fmaiuscirc.Iungatui; B£;& abipfo 
Bad £ F perpendictilaris diicatur B<}. ergo E Fia 
Gbifariamdividetur; &ianda A G perpoidicularb. 
eritad FF. triantnilum cnim A F F iquicrure eft. 
quoniain igiiur A ii non clt nimor icmidiamctro B E^ 
& c(\ E G minor B£ : erit A B ipfa EG maior . ita- 
quc abfcindatur B H xqualis EG .communis autem 
BG. crgoduje HB,BG duabus EG,GBxquales 
fiMit. «angttlusEGBsqualis anguloG BH,qu6d 
utcrque rcfii:, bafis igitur E B batiH G cftxqua- 
Us. &trunguium trian©itetjmile.qyattttt BE ad EG,i» GHadHB. fcd GH 

ad 
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ud HB maiorc proportionem habet, qukm GA ad A B, utproxime demonftra- 
vimus i orthogoniura enim irianguium eft A B G. crgo B E ad E G , hoc eft C D ad E 
V maiorem propQrtionemlMbet,qiiitn G A ad A B. fc6bi^lum igttur , quod fit ex C 
D, BA, maiuscfteo , quoH cx FF, G A , pcr primum theorcma . rcflanpuU 
quidem ex C D , B A dimidiiim cft A C U tnangulum : redanguli vcr5 cx E V, C A 
dunidiumefttriangulum AEF.quaretriangulum ACD maiuseft triangulo A E F , 
& m.iiusalijsomnibus, quaebafeshabentajqualcs tnanguIoA£F,lioceftipll «^ua- 
1 ' ' ■ , fimiliter dcmoftrabitur & in alijs re«!:>ionil}US, quseextia axem fiunt. tnail» 
gulum igitui^ per axcm ommum maximum crit . 

THEOREMA VI. PROPOSITIO VI. 

LICET idem & aliter univerfalius demonftraYe , cx oinnibus 
limpliciter triangulis, (juod maior^m bafim habet , ..iUud maius 
cfle. ; ' 

SECTO nanque cono, fiant triangula AC D, A F D,ira ut bafes C D, F D inter fc ad 
terminu D con veniant:& fit C D maior ipfa F D,five per cetru trafeat , five non. Dico 
triangulu AC D maius efle triangulo A F D. Ducatur cnim ad F D,C D perpendicula- 
les AB) A G;& ad A D ducatur B H perpendicularis. haquequonia C D maior eft ipQl 
FD:criteiusdimidia B D maior D G .ergoquadracuin B D quadrato D G maius erit : 
&proptereareliquumquadraturoBAmuiusquadratoAG«quadratumi£itur ABad A B 
quadratum BDimno«emproportionemhabet , quilm AGquadratumadquadrainni 
G D . fedntquadratuin A B ad quadratum B D , ita linea A H ad H D . ergo A H ad C 
H Dm5nor€habctproportionc,quimquadratum A Gad quadratu G D. fiatut qua- 
dratum A G ad quadratum G D,ita A K. ad K. D; & iungatur G ii,qus ad, A D perpen- * 
diCtt1ari»ait>llt<kmonftrabiiur,quoniam igitur poni- 
mus A B non minorc ipfa B D : crit A B vel maior BD, 
yel ipTi sequalis . Sit primiun maior . ergo A H maior 
eft HD. fecetur A D oi&ritm in L. & quoniam re6bn- 
gulum A H D minus eft , quim cjuadratum A L , 
quadrato L H; reflangulum vero A K D minus ,quim 
quadratum A L/iuadrato L K.&i maius cft quadratum 
LKqttadratoLH . eritrefkangulum A H D , hoc cft 
quadr.itum B H maius rc^lanc^ulo A K D, hoc eft qua- 
drato GK . hnea igitur BH maior eft Unca GK . 
luntque BH, GK altitudines trian^ulonim ABD, 
A G D . quaretriangulum A B D matus eft triangulo 
A G D ; ^ eorum dupla , videlicct triangulum A C D 
mamstnangulo A F D , lcd tnangulo A F D xqualc 

eftquodcunqueba(imhabetipfi FD cqualem. triangulum igitur ACD maius eft 

quolibet triangulo , cuius batis cft xqualis ipfi F D . QiJO.l ii A B lit rvr;!.il' ■ R D , 
eritSc A H ipli H D xqualis . 5; fimilitcr rectangulum A H D, ho.- sil quadratum R H 
maius erit rc6tangulo A K D , hoc eil quadratoKG: proptcreaque Imea B H maior 
GK: b triangulum A BD triangulo AGD maius. Eodem mododemonftrabitur, 
etiaml! alias hafc? duKcrimus .quarc triangulumjic hahcn> maioremba(im,trian- 
ciulo mmorem habcnte maius crit. At verii lineam G K ad A D perpendicularem 
ciVe hocmodo oftendetur. 

SI T triangulup orthogonium A G D i & lpun6lo G ad ba- 

E 2 Cmi 
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Sm ducatur CK; ita ut quam propprtionem habct quadratuni 
AG adquadratum GD,habeatlinea ad.KD. ^ 
Dico G ad A IP jperjpendicular^tn efle , 

SI emaiiioa efttta; ^tG L perpendiciilafis. ntigitur quadra- 
tnin AGad quadnuum C D , iu A L ad L D .erat autetn ut A G 
quadratutn ad quadratum G D , ita A K ad K D . quare ut A L 
ad L D , ita erit A K <id K D : quod eli ablurdum . non igitur G L 
eft perpendicularis. limiliter oftendemusneque aliam ullam per< 
pendicularem eile, pnKer ji^amCR. er|goGICad AD perpCD», 
dicularu ent . 

COMM«ENTARI VS. 

•A E T proptCTca rcliquum quidratum B A minus quadrato A G . ] SuMt enim fx^- 
HMltima pftiHt Elementorum iM puutr0a AB^ B D tequalia quairato AD . ^fjSai' 
littr duo quadrata AG , G D aqualia aiem. qaairata igitur AB , BD qaadratis 
AOy G Dfuntaqualfa . quorum quidetnquadratumBDataiiUi^GD ^aadrato .erj^o 
reltquum quadratum A B reiiquoAG mtHus erit . 
]B Quadratam igitur A B ad quadratum B D minorem proportionem habct , quam 
A G qua iratum aJ quadratb G O Ham ohn quac^ratum A B wiitusfit quadrato A G; 
bi^bit A Bquadratum ad quadratum B D miuorem froporttoaem , qudm quadrotum A 
Cad idemBD quadratmu. ntrfus eitm CD jit mhnr ijfm BD; erit^^fuadratumG 
Daiimu qaadratoBD , ergo quadratum AG ai quadratum B D minorcm proportio- 
nem hahet , qfi.hn ad G D quadratum . quadratum igttur ABad quadratumBD maUk 
mttiorem proporttonem baifebit , quam AG quadratum ad quadratum GD, 
C Sed uc quadranim A B ad (^uadratum B D , ita liuea A H ad H D . ) Cdm mm tri- 
anguluni A B D rctlanguUm Jtt ,ir B Had bafvn perpendicttlaris ; erit ex corollario oBa- 
fux fexti A B proportionalts medta tnter DA^Ati : item^ B D pro^ortionaUs luter A 
cot.io.k-DjDH.uttgitur HAad AB^itaABod AD. Mgremt efaUratum ABai ipuh 
acn. dratum AD , tta linea HAad AD eodem moda ofUndetur , ttt quadrattm BD 
adquadratum DA, itaHD adDA: con^vertendoque ut quadratum DA ad quadra- 
tum BD . fta DA ad HD . ergo ex aquali ut quadratum }iBad quadratum BD, ita 
AHadHD, 

D Ergo A H maior eft H D .) Etenio! demojjtratum eji AHad H D e/7c, ut quadratum 
ABad quadratum BD.fed ciim A B Jit maior BD,& quadratum A B quadrat^ B D 
matus erit . tdeoque AH maior ipja HD . 

THEOREMA Yllt PIIOPOSITIO VU, 

SI in cono reclo tnangulum per axemmaximumfittrlangu- 
lorum omnium, qux extra axem conllkuuntur ; axis coni non 
minoi cijc remidiamctro baiis. 

SIT conus , cutus vertcx quidem A pun^tum , axis A B refta linea, bafis au- 
icra ciiculus circa centrum B : & triangulum per axem A C D , quod ■maximum_» 
fit ommnm triangulorum , qua: exira axem in cono conitituuntur . Dico lineam 
A B fcmidiamctro baiis non minoremefle.Si enimfieri potcft} fit minor & duca- 
lujrin arculo linca BEadODperpe»dicalaiis.,<iHoiiiaip ig^tor angulus^ABH re- 

aus 
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dus cR: linea, qux punfb A,Econiungit, roaior feiludunifitro.JSE. quare & 
^ pun6lo A in anguio A B £ aptetur reda linea, 
ipfi (iEiniditinetro sequalis ; inter {lunAa B & E cadet. 
itaque aptetur , & iit A F : perque F ducatur G H ip(i 
CD acquidiitaas : &AG lungatur . hent inangul<L^ 
ABF, GBF finiilia,«inquiQtoi]ieoitniateeftde« 
nonftratum , & latera duraem rationis inter fe x- 
qualia erunt . ut igitur F A ad A R , ita R C} ad G F , 
hoc cft C ii G F . quare rcftan^ul una A B G xqua- 
le eft re:tangulo A F G , hoc eft tnangulum pesaxem 
xquale triangulo AGH; quod fieri nonpotcd. po- 
fuimus enim trian^um ACD maximum elTe.aoa 
'^Hax A B mmor m femidiametro bafis , 

COMMENXARIVS. 

• 

FIENT trianfula ABF , GBF fimifia , ut in quinto theoremate eft d^mon- ^ 

ftratum . ) /« quinto tbeoremate Jmilitudi) triangulorum demonjlratur ex fexta fexti Ele- 
mentorumyiH boc <verb exfeptima eiufdem dcmonjhabitur . Quoniamenimduotrianf ula 
AtB jGBF uttum angulum AB F um angulo G F B aqualem hahent ;ejlenim uterquc 
n&ut, 4tnrc4 «Sios angulos AF ByGBF tatera proporttonalia , immo^verd aefnmfM; 
ctlm ponatur AFeequalts femtdiametrobajtf ^ hocetl ipji G E ; dr Jtt B F utrique com- 
mutus: rtUauorumautem angulorum BAF y BGF uterque mtnor reilo. triangtdaA 
FB^G BP inter fe Jimtlia , & tequnUM entnt . 

PROBLEMA I. PROPOSITIO VIIIL 

CONUM re£lum,cuiusaxisnonfitiiiinor ieniidiatnetro bads, 
plano per vercicem dudo ica(ecare, ut&aat triangulum, quod 
ad criangulum per axem proporcionem hibeat datam . oportec 
autem aacam proporcionem efse niinaris ad maius. 

SIT coni vertex A ,bansc!rcu]ii>; circa B centrum , Sc triangulum per axem A • 
CDi inquoABcft perpendicuiiris ; &c oporieatconuin fecare irianguio, quodad 
triangulum ACD proportioneili datam kabeat. litauteni data inoportio. quseft 
K minoris ad L maiorcm . Quoniam igitur triangulum A BDfeAaogulamcft: defcri* 
batur circa ipfumfemicirculusiatqucapuniloB duca- -- - 

tur B E perpendicularis , & quam proportionemhabct 
Kad L , candcm habeat F E ad E B : deinde Dcr Fdu. 
catur F G ipfi E D xquidiftans , & per G ipla G H x- 
qilidiftans F E . crit F E aMualis ipli G H . luque quo- 
niam ut K ad L , i ta F E adE B , hoc cft G H ad B E . ut 
auiem G H ad B E , ita reftangulum cx G H & A D ad 
reaangulumex B E l^- A D : i.' ut re^langulum ex G • 
H & A D ad rcftangulum ex B K & A D , ita eorum di- 
midia , viddicet triangulum A G D ad triangulum A B 
D. crit ut K ad L , ira A G D tnangii!um ad iriangulum 
A B D . quare tnangulum A G D ad ipfutn A B D eft 

in data proportione.Siiglturinbafiooiu aptahimu8U«eamduplam linex G D ,per- 
queip&mSe veitteemplanumduoemiis; &det id in conotiiaiHS^um ipaus A o u 
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duplum! quod qurdcm ad triangulum ACDeandem proporttoneinhabcfait>qilII|l 

AG D trianguJum ad triangulum A B D , hocefl quam K. habet ad L. < 

THEOREMA VIIL PROPOSITIO IX. ' 

SI conusrc^lusplanispcrvcrticemfecetur, &peraxem ,&:cx~ 
tra axem i triangulorum autem , qux fiunt extra axem, unum ali- 
quod xquale (it trianguloperaxem: axis coni femidiametro ba- 
lis mioor erit . ' . . . ' ' ' 

SECTO eriim cono ,fiant triangula , peraxem quidcm A CD,extraaxem vcr5 
A E 1- , quod ti-iangulo A C D (it jcqiiale : lllque E F ipli C D xquidiftans ; & A B , 
AG perpendicuiarcsi & iutj^antur BE, BG. Dic^ axcm femidiamctto BD 
ininorem efle . Qsoniam emm*A E F triangalum se- 
qu.ile eft triangulo ACD; &: coium dupla xqualia 
erunf, videhcci redangulumcx E F&: G A xquale 
f 4.rexti. reftaneulo ex C D & B A . ergo ut C D ad E F , hoc 
ettCBad EG,lioceit HE;id £G,itaGAadAB, 
qubd cum duo triangula B E G , G A B uruim angu- 
ium E G B uni angulo A B G x«^uakm habcani ( eft 
enim uterque re^us ) circa alio$ autem angulos late- 

ra proportionalia ; litque reriquovum EBG , AGB utcrquc re^o minor: trian- 
7.fcxti. pula interfc limiha erunt. ut igiturEG.-id G B , ita A B ad BG . quare ABipiiE 
p.quinti. {j^ii ^quaUs. fed £G minoreit remidiamctro B£. ejrgoAQcpiiiaxisreinidiame- 

tro B£ niiior eric. quoddemonftrandnmpropodebatur. 

QUONIAM autem demonftratum efl in linels acquidiftan- 
tibus CD,EFj conltatidem fequi,etiam fi non fint xquidil^an- 
s.lmius. tes , quippe cum oiienrum Gt triangula bafes aequales habentia in- 
ter leaequflia eflc. 

THEOREMA IX. PROPOSITIO X. 

IISD£M manentibus^demonftrandum eft, (i rurfus planum 
ducacur per verticem conum fecans, facieniquein bafi re£biiu 
lineam, cuius m^nitudo i nter bafes zqualium triangulorum con» 
tineatur i triangulum illud ucriique triangulis aequalibus maitts 
efle. 

• 

SIT utinantecedenti figura triangulum per axem 
ACD xquale triangulo baiim habcntiEF; &duca- 
tur quaelibct rcAa hnea K. M , cuius magnitudo fit in- 
ter G D , E F : ponatur autem utrique earum xquidi- 
ftans , per ipiam &: vcrticcm planum ducatur . Dico 
triangulura A K. M utroque bforum A C D, A E F ma- 
lus efle. Secetur coim xntfas KM Ufimam inL, & * 
tnngBntttr AL,^Bjt, Vt.ltaqae quoniam ACD triaiffiulnm cqualc eft triangulo 

AEF; 
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A E F : erit A B ipfi E G , hoc eft dimidiae E F acqualis , ut proximc demonftratum fuir. 
lcd K L cW maior E G. crgo & K L ipfa A B maior erit . pouaiur B N xqualis K L , &: L 
Niunpatur. eademratione,quafupra,demonftrabimustriaiigulum B K Lxqualc^s: 
(iniilc Vriangulo L N B . auare ut B K ad K L , hoc eft ut C B ad K L , hoc cft C D ad K 
M , ita L \ ad N B . fed L N ad N B minorem proportionem habct , quam L A ad A 
B . crgo &: C D ad K M minorcm habet proportioncm , quim L A ad A B : «Sc proptc- 
rca rcdangulum ex C D & B A minus cft redangulo cx K M & L A , hoc eft triangu- 
lum A C D minus triangulo A K M . triangulumigitur A K M triangulo ACD^6i 
triangulo A E F maius crit . 

IDEM demonftrabituretiam in omnibus triangulis , quorum 
balis magnitudine inter CD,EF continetur. nihilenim differt, 
bafes non lint xquidiflantes , ut fupra demonfbatum fuit. • 

PROBLEMA IL PROPOSITIOXL 

DATUM conum rc6lum, cuius axis fitminor femidiametro 
bafis, plano per verticem ita fecare, ut faciat triangulum xqua- 
le ei , quod per axem conftituitur . 

SITdalusconusreftus,cuiusaxisquidem A B;triangulumvcr6peraxem ACD : 
&oporteateum planoperverticemitafecarc, utfaciai inangulum triangulo ACD 
squalc. Ducatur m circulo pcr centrum linea E B F ad rcftos angulos ipli C D. & quo- 
ni.ini A B minor eft femidiametro baUs : aptctur A G fubtcndcns angulum A B F , qux 
femidiameiro fit aequahs ; quodquidem facilecffici 
poteft : deinde pcr G ducatur H G K ipfi C D sequi- 
diftans . crgo H G K ad G bifaria fecatur ; & ad E B 
F eft perpcndicularis . ducatur per Uncas H K , G A 
planum,quod triangulum A H K cfficiat. Dico AH 
Ktriangulo ACD iqualeelTe. lungatur cnim B 
H . Et quoniam A G eft iqualis B H : crit ut A G ad 
GB,itaHB ad BG .qubdcumduotriangula BH 
G , G A B unum angulum uni angulo xqualcm ha- 

bcant ( funt cnim H G B, A B G utriquc rc6ii ) &c circa alios anf.ulos latera proportio- 
nalia; rcliquorum vcr5 utcrquc re^o minor : cruntBHG, G A Btriangulaintcrfe 
fimilia . quare ut B H ad H G , hoc eft C D ad H K , ita G A ad A B : iccircoque rc- 
^langulum , quod fit cx C D , & B A xquale eft rcftangulo cx H K & G A : & co- 
rum dimidia, videlicct irianguium ACD a:qualc triangulo AHK. quod faccr^.-' 
oportcbat . ..... 

THEOREMA X. PROPOSITIO XIL 

SI conus reflusplanis perverticem fecetur: &in unoeorum 
triangulorum , quar Hunt, linea averticc ad bafim perpendicula- 
ris duc>a xqualis fit dimidix bafis : erit illud triangulum maius 
omnibus triangulis diftimilibus , quae in cono conltituuntur. 

S I T in cono reflo triangulum A C D , quod pcrpcndicularem A B xqualcm ha- 

bcat 
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beat ipfi B D dimidiae C D bafis . Dico A C D triangulum maius elTe omnibus triangu- 
lis diirimilibus , quxinconocon(htuuntur.Suimtureminahud<^uodvistnaa0iliuin 
A £ F ipli diflinul^, in quo fit perpendiciihris A G :& ppnAoqindeiii B«l A P per- 
pendicularisducatur BH ;k punfto autem G ad A F itidcm dticatut perpeiidicuiaris 
GK.Quoniam igiturtriangulumACD diirimileeft ' i h ^ 
triangulo AEF : & A B D ipli AGF diflimile crit . 
fimtauteni onhogonia , & aequicrureeft A B D . ergo 
AGF noncftxquicrure: &quadratum quidem A B 
sequale cftquadrato B D; quadratum vcro A G qua- 
diaCoOFeftinxquale.fcdut A Bquadiatumad qua- 
dxatum BD , ita linea A H ad H D : ilk ui quadratum 
A G .-ivl quadratum G F , ica A K ad K F , imea igitur 
A D in partes a:qualesdividitur; & A F iapartesinx-- 
quales . itaque quoniam id , quod arqualibus partibus continetur , maiuVift COrtten- 
to partibus inxqualibus : crit A H D rcAanguIum niaius rc langulo A K F. fcd reftan- 
gulo A H D Tqualc cll B H quadratum : &: rcif^anc^'j'o A K F xquale quadratum G K. 
quadratum igitur B H quadrato G K maius crit : iccircoquc linea B H majtot , qu^m 
GK. &iitBHadGK, ica reftahgaliim^'BH& ADad leaangulum ex GIC & 
AF;&dimidiumaddimidium ,hoccft triangulum A B Dad trianguiura A C F . ma- 
ius igitur ert A B D triangulum trianguio A G F ; ,V corum dupia , videlicet triangu- 
ium ACD maius triangulo AEF. limihtcr oilciidcturmaiuseire omnibus triangu- 
lisdifl|inilibus ipfi A C D . quod deqiqpftrare oportebat . 

rROBiEMA III. rROPOSlTlO XIIT. 

DATUM conum rc6^um, cuius axisfit rainor feniidianietro 
baiiSy pkno per verticem ita fecare, ut faciat trianguluhiitiaius 
omnibus trisngulis diflfimilibusy quas in cono conllituuntur 

SIT datus conus re^lus , cuius vcrtcx quidcm A punftum , bafis circulus circa 
ccntrura B , axis ver6 A B , minor femidiamctro bafis & oporteat coflum ita feeare, 
ut antedi(^um eft . Ducaturplanumperaxem , quod faciat triangulum A CD'.ent 
ABpcrpcndicularis, & minor BD . deinde in pfano drciili ducatur B£ ad re^tos 
angulos ipfi C B : &: quo D B quadratum fupcratquadratum B A , eius dimidium fit 

?uadratum B G : perque G ducatur F G H , sequidiftans C D : &: lungantur A G, B H • 
taquc quadratam B D ,hofceft B H ftiperat quadtatnm 
B A duobus quadratis BG. quadr.itumautcm AGfu- 
A pcrat quadrarum A B , uno quadrato B G . cri^o qua- 
dratum B H luperat quadratum A G,ipfo B G quadraro. 
fed qu.idratum B H fupcrat GH quadratum , quadrato 
BG . quadratumigiiur B H utrunquc quadratum A G , 
GH,eodem quadrato lMpcrabit: ,&proptcrca quadra- 
tum A G aequaie eft quadrato G H , & linea A G linec 

GHxqualis. eftautcm &FG xqualis GH.quare AGxqualis eft dimidix ipllus 
FH.fi igitur per F H , G A planum ducatur; fietin cono triangulum, quod fit A F H . 
Itaque quoniam tnangulum cft in cono A F H , i cuius veriice perpcndicularis ducla 
AG squalbeft dimidiaB bafis:erit AFHtriaDfliliimm»iQsomn2>us rriangulis dif- 
iiini]ibQs,qiis in ipTocono conftituuntur . quod noeie oportebat * 

COMMENTARIVS. 

A E RG 0 quadratum BH fupcrat quadratum A G , ip!o B G quadrato .) Qw)mam 

tnim. 
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«nim ifMtln»m B Hfitftrat qtmdnmim B Jndhufiuidmis £ G ; dr quadratum A 
Gfuperat quadratum BA, quadrato B G : erit quadratitm B MteqiiaUqiutdrmoBAimd 
rum duobus quadratis BG ;& quadratum AG aquale quadrato B Aund cttm quadrato 
BG .fid B A quadratum una cum duobus quadratis B G fuperat quadratum B A uni 
cum quadrato BGyipfo quadrmo B G . ergp &qMdmum B H fuptr^it qttadnttnm A 
G , adm B G quiidrato , 

PROBLEMA IV. PROPOSITIO XI V. 

^ DATUM conumplanoper axemadre^angulosipfiba- 
lifecare. 

SIT datusconas, cmiuvatncApttnftnm , bafisdrailiisciicacaicruinB, axis 
verb A B : &' ) ; a t conum fecare per lineani A B 

adreftosangulos ipii baii . Si igitur conus (it reflus; 
perfpicuumclt lineain A Bad balim pcrpendicularem 
efle:&obidoniiua,qi»peripfamcranrcunt, plana 
ad reftos angulos erunt. quirc & triangulu A C D per 
lineam AB dudum ad redos angulos eric ipli but i .Sed 
fic conus<fcBlenat.ei||o ASmmi eftaalnnm perpen- 
diailaiii.cada(i,yerticeA perpendicularis ad bofis 
planumin punAoE: &iun«aEB, producatur tri- 
anguli A B E planum , quod m cono fcdioncm faci-^^^ 
at triangulum A C D . Dico A C D triangulum ad re- 
dlosangulos clTb b.ili ggfjufiliooiam enim A E per- 

pendicalaris ctl ad baiurplanum: &omnia,qua:peripCunAJ& tranfcunt , plana ei- 
dem ad laaosangi tosenmt . aqsnge tnatffllum A G P ad,teaps angUos crit ^iano 

THEOREMA XI. PROPOSITIO XV. 

SI conus fcalenus plano per axem fecetur ad re£los atigulos ipfi 
bafi j trian^umin cono faflumfcalenumcrit , cuius maius latus 
maxima erit linearum omnium, qux a vertice coni ad bafis circun- 
fercntiam ducuntur : & minus latus linearuni omnium fimiliter 
duclarum minima erit i aliarum verb , qux maxiauepropinquior 
eft, maiorerit, quam quxabipfa magis diflat. 

SITconusfcalenus, cuiusvcrtcx A punc^um , bafiscirculusCED, &: axis A B : 
conoautemfc6loperaxemadre6tosan^ulos ipfiCEDcirculo, fiat triangulum A 
CDi&axisadpartesDvergat. Gimigitur oonusfcalenusfit; nondftABperpen- 
idicnnrisad circulum CED. ducatur AHad ipfum perpendicularis , qux erit in 
planotrianguli ACD; &inlincam CBD produftam cadct . Itaquequoniam ma- 
ioreftCH,quAmHD : &quadratumCHquadratoH D eritmaius. communeap- 
ponaturquadratumH A .quadrata igitur C H, H A maiora funtquadratis D H, H A, 
hoccft qundratum C A maiu'^ qindrato A D . er£olinea A C maior ipfa A D . Dico A 
C maximameire linearum omnium, qux k verticead bafis circunferentiam pertinent: 
& A D nunimS. Dncanmr enim H E, H F, H G. Et quoniam H C maxima eit omniuni, 
qa«itpun£toHinciKaDferentiamcadttnt:eritqttaaraCttmHCinaximumquadiatD- 

F rum 
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fiiin HE HF,HG,HD.cominuneapponaturquadratumH A.crgoquadrata,qua 
fiunt k lineis C H , H A , maiora funt eis , qusc hunt abFH,HAiFH,HA;GH, 
H A • D H , H A i hoc eft quadratum C A maius eft ^uoUbci quadratorum A E , A F, 
AG'AD.quarcUncaACmaioreftqua!ibctltoeaniiii AB,AF,AG,AD.iiini- 




igitur AC,utdixirau5,nuudtt>»eft 

omnium iincarum, qux m ipfo cono ducuntur. liadem raiione dcmonftrabitnr fincara 
A D tiumma eflfe: alurum ver6 A E raaior cft,quilm A F} A F maior quim A G , & 
iemperpropiaquioripri A Gmaior.qa^quieabea magndiltat .qaodoporicbotde- 
monfirare . 

THEOREMA XH. PROPOSITIO 5vVL 

Slintrianguloa verticead punfhim , quod bafiin bifariamdi- 
vidit, re6^a linca ducatur : quadrata ex lateribus facla aequalia-, 
crunt quadratis , quxfiunt exbafi'? partibus , &C duplo quadr^ti 
eius linex, quaeaverticcad balimdu^^a tuerit . 

SlTtrianguluraAB CjCuius bafis feccturbiferiamin D; & ducatur AD. Dico 

2uadrata B A , A C qujdratis B D , D C , & duplo quadrati A D xqualia efle . 
ieniroKqnicnnreiitABGtriangutumi demonftratio mamfeftaerit:proptcrcaqudd 
Uieique aqgolomm^ qui ad D, eft lefhis. Sed fit BA maior , quim AG. eigp 




.ftxti. 



B D A angulu- \ra\or crt angulo A D C . producatur A D , &r ad ipfam perpendicu- 
laresducantur E E , C F . Stmiiia igitur funt trianguia ortiiogonta E B D , C F D , 
propter lincarum B £ , F C xquidiftantiam . quarc ut B D ad D C , ita £ D ad D F. 
aequalis autcm cft B D ipli D C , ergo & E D xqualis D F . & reftangulum A D E 
reftangulo A DFacquale; & duplum reihnguli A D Eduplorcftanguli A DF.ita- 
i.secudi. que quoaiamquadratumABmaiuscftquadratisAD,DB,duplorc<aaneuli ADE, 
).iccAdi- hoceitduplorcaanguli ADF;quadTatumver5ACminuseftquadrattsAD ,DC , 
duplo rcaanouli A D F : crunt quadrata B A , A CjraiiaJiaquadratisfi D, D C & du« 
pioquadratiAD.quoddemonftrareoporlebat. ' THE- 
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THEOREMA XIII. PROPOSITIO XVII. 

SI quataor linearum prima ad {ecundam maiorem propor- 
tionem habeat, quam tertia ad quartam : & qiudratum primae 
ad quadratum fecundae maiorem habebit pi(;portionem ,quam 
tertiae quadratum ad quadratum quartae . Qjiod Ci quadratum 
primae ad quadratum (ecundae maiorem proportionem habeat, 
oullm tertiaequadratumadquadratu quartae: & prima adfecun- 
dam maiorem proportionem habebit , qulUn tertiaad quartam* 

' SINT quatuor rcB» finde A^B,C,D: 6i habe^t A ad B maior6 pvoportioiKm, qi^ 

C ad D . Dico quadratum ipfius A ad quadratum B maiorchabere pro- 
portionem , qu:\m q(!adrarum C ad D quadratum . Quoniam enim pro- 
portio A ad b maior eli , quam C ad D : erit dupla maioris proportio- 
nismaior, qu^m dupla minoris. eftautemproportionis maiorts A ;ui 
B dupla proportio quadratiAadquadratumB: &: proportionis Cad 
D roioorisdupla proportioquadrati C ad quadratum D . erEpproDor- 
00 quadrati A ad quadraCmnBmaior eft propornone quadrati C ad 
qiUMintum D . Runos quadratum A ad quadratum B maiorcm pro- 
portionem habcat, qvStm quadratumCad quadratumD. DicoAat! 
B maioiem proportioncm habere , quam C ad D . Nam cimi propor- 
ttoquadratiA ad quadratumB maiorfit, quam quadrati C ad qua- 
tliMtumD; Ciit rnaioris proportioni? dimidia ni.iior , qiirim i.i'.ir,'.di>i . 
mmor^. fcd proportioms qmdem quadratlA adquadratipt B maio^ 
ris dimidta cft proportio A ad B ; proportionts vcrb maabrh qiui- 
drati C ad quadratum D dimidia eft C ad D proportio . proportio 
igicur A adBmaioreft,qtt^CadD.quod demooftrare pportebat . 

THEORBMA XIV. PROPOSITIO XVIII. ^ 

S I du3c magnitudines aequales inxqualiter dividantur i & al- 
terius partium maior ad minorem proportionem maiorem ha~ 
tfcat , quam partium alterius maior ad minorem , vel acqualis ad x- 
qualem : praediflarumpartium maior omniummaxima , minor 
verb omnium minima erit. 

SINT duae magnitudincs aequalesA B, CD; dividaturque ABin E, &: CD in 
F: &nt AEmaior ,qu^m£Bj&CFnoiiminor,quamFDjitautA£ adEBma- 
ioiem proportionem nabeat , quim C Fad F D. - 
Dicomagmtudinum A £ , E B , CF, FD ma- . 

ximam quidem efTe A R , K B vero minimam . ^ •■ ^ ■ 

Quoniam enim A E ad E B maiorem proportio- p _ V jgp 

nem habet , quiimCFad FD : & componendo 

A B ad R E niaiorcm habcbit , qu^m C D ad D 

1- : permucandoque A B ad C D maiorcm , quam E B ad F D . cft autcm A B ipfi C D 
'a.qualii . minor j^itur E B,quam F D . cftquc D F non maior , quam F C. quarc &: 
E Bqultm CF nniior. fed «eiac minor , qulm AE. crgo HB minima erit. rurfus 

r t quo- 
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quoniam A B eil xqualis C O, quaiu £ B minor el^ qu<lm D eht reiiqua A £ maior , 
-quim reliqua CF. &CFiKmeftimiior,quimF£>.quare&AEiiiaior,quiLinF>D. 
entauMm &maior» quiinfiB. ergo A£ ommiim maxima ent^ 6c £B mioima . 

TH£OREMA XV. PROPOSITIO XIX. 

S I duo triangula & bafss xquales habeant>& lineasj qux a ver* 
tice ad punfhim^quod baiimbi&nam (ecat, ducuntur > alterius 
autem maiuslatusadminus maioremproportipnekabeat^qu^m 
rdiquimaiu^ latusadminus, vel aequale ad aequale: trian^ulum 
illud» cuius maius latusadminqs maioremhabetproportionem^ 
altero minus erit. ' 

SINT duo triangula A BC, D E F ; bafes B C , £ F aequales habcntia : quarum 
utraque bifiuriam fi»eciir m wmStts G, H : du^lxquc A G , D H inter fe sequales lint : 
&fit£D maior,quim DF; BA ver5 nonmtnor, quam A C; itautEDadDF 
maiorcm proportionem habeat , quam B A ad A C . Dico D E F triangulum minus 
eflfe triangulo A B C . Qi^omam enim B C , £ F & xquales funt , &: la partes aequa- 
lesdividuntur; funtquesquales AG,DH :erunt&qu3eexiptisefiicittaturqttadra> 
ta xqualia . qii :ui r ua igitur B G , G C und cum duplo quadrati A G arqualia funt qua- 
drati^ £ H , H F unit cum dunio quadrati D H . fcd quadratis B G , G C unk cum 

itf.huius. duplo quadrati AGsequalia funtquadrata B A , A C, utoftenium cl^ : & quadra- 
tis E H , H F nnh cu m duplo quadratt D H squalia qaadiaia £ D, D F . mraquc 
iffittir quadrata BA , AG 
utnlquc £ D, D Fxqualia-. 

rx.huiiis . erunt . & quoniam £ D ad 
D F maiorem proportione 
habet, quim BA ad AC: 
habcbit quadratum £Dad 
qnadratum D F maiorenLi 
proponioncm , quim qua- 
dratum B A ad quadratum 
A Cqudd dlm duanim ma- 
gnitudinum sequalium , vi- 
delicetcius , qux conftat cx quadratis B A, A C; &r eius qux cx quadrati'; E D , D F , 
maiorparsad minorem, videlicetquadratum E Dadquadratum D ¥ niaiorempro- 
portionem habeat, qailm reliquapars ad rcliquum , videlicetqdlmquadratumB A 
ad A Cquadratum : erit quadratum E D,quod eftmaximum, i" c qucquadrato B A, 
ACmaius; quadratumver6DFmininmm,utroque B A,ACniinus,cxanteccden- 
ti theoremate . quare lineaEDmaioreftntraqucipraniiiiB A, ACi& DFujtraque 
minor. circulus igitur, qui cx ccntro B, & intcrvalloi^EDsequali delcribitar, 
vidclicctK L tran(ibitultra lineam B A ; & circulus ex ccntro C, intervaIIo<|ue^ 
«^ali ipii D t defcriptus , hoc eft M N fccabit lioeam A C : qui quidem duocircu- 
likL, MNreTeinvicem fecabunt, ut demonllrabitttr . fecentautemfefeinpanjb 
>^ ^ iungancui- X A , X B , X G , X C . cft igitur B X ipli V D xqualis , k XC 
qualibDF.cj^tquc BC xqualis £F. quare totum triauguluni BXC triann-.ilo £ 
DFeficqiiale; ac proptereaXG «quaUsDH, hoceftipfi A G. ex quibus fcqui- 
tur angulum X A G aattum effe . & quontam B A non cft minor A C : angulus A G 

Ban- 
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Bangulo AG C non crit minor. angulusigitur AGC noneft maiorrefto. eratau- 
tem X A G angulus redo minor . ergo aneuli C G A , X A G duobus redis minores 
ftint : &;1mea A X ip(i GC non eftcqiiidittaiis ; ducatar per A ipfi B C ae^uidiftans 

AP; 6^ BXPprotrahatur : iungarurqus C P . triangulum igiturABC trianguloP ^S.prinii. 
B C ell x-quale : & iccirco B A G maius eft ipfo B X C , hoc eft £ D F . quod oporte- . 

bat demonitrare . 

CIRCULOS autem KL,MN fefe invicem lecare hocmodo 

dciaonilrabitur. 

SlTenim ipfi E D aK^ualis B A R: & ipfi 
D F xqualis C S , qus lit in eadem re^ta li- 
nea B C . tota igitur B S squalis eft utriqne 
EF, FD. & quoniam utraqueEF, FD 
maioreltED:crit &BS ipfa EDraaior. 
Itaque circulus ex centro B & intervallo 
BK deTcriptasipfam BS'fecabit . & ciim 
CS , quae eft «qualis D F, minor fit C A ; 

circulus ex cencro C , miervalloquc CS 

defcriptiisi«alNtAC.feoetin0.ergptxSr- * ^ * 

ibit per circnnferentiani RT . dxaili iffsjot KL , MNideinvicem fecabunt. 

THEOREMA XVI. PROPOSITIO XX. 

SI duo wm^f^^ummfjmkvan ktennn & bafes xquales habe- 
ant » & lineas , quae ^ verdce ad pun6him bafim bi&unmx iecans 
ducuntur : minoris trianguli maius latus ad minus maiorem ptor 
portiohem habebit,qu^m maions maius latus ad minus. 

SINT triangula A B C , E F G , bafes A C , E G «quales habcntia ; qus bifariam 
fcoentur in punftisD,H; & fint «qualcs B D , FH: fiiautem maius irianguluniE 
FG- &AB maior,qaimBC;itemqueEF,quaraFGmaior .Dico ABad BCma- 
ioretn haberc proportionem , quam EFad FG . Sicnira non iu fit , vcl eandem 
proportionem habebit , vel minorem . Sit primuni,fi fieri poteft, ut AB ad BC, 
itaEFadFG.crgo ut ABquadratum 
ad quadratum B C , ita quadratum F. F 
ad quadratum F G : &: componendo , 
permutandoque ut utraquc quadrata A 
B, BCad utraquc EF, FO, ita qua- 
dratum BC ad quadr.itum FG.tcJ 
uiraquequadrau A B,B G utnrque t F, 
FGfnntaqaalia . ergo & quadr.-itum 
BC «qualeeftquadrato V C, : & iccirco 

relinuumAB quadratum rcliquo EF^ 

;£quaicerit .linea igitur A B xqualis cftEF;&BC!p(iFG.fed& bafcs funt «- 
quaJes. ergo triangulum A BC aquale crt trianpulo F FG, quod cf^ abfurdum; 
erat cnim trianeulum A R C minus . non i-.Mtur A B :u] P. C proporf.oncm habet ean- 
dem , quam E F ad F G . Scd rarfus, fi ficn potcll , A B ad B C mmorcm proportio- 
ncm habeat,quaniEF adFG. habcbitEFadFG maiowm proportionero,jJ»d« 




ttf.fauius. 



Digitized by Google 



4$ SERENILIBERIL 

A B ad B Cquare triangulu £ F G minus erit triangulo A B proxime demonftra- 
tis ; quod eftaMuRlain : poodNUur emin maius . non ergo A B ad BC minorem pro- 
portioneinliabet , qu^m H F ad F G . demonftratumautem eft neque eandem habere. 
zeUnquitur igicui ucABadBCmaioremliabcatproportionem,qttkm £FadFG. 

PROBLEMA V. PROPOSITIO XXI. 

DATUM conum fcalenum plano per verticem ica iecare,uc 
in cono criangulum aequicrure eificiat . 

SIT datus conus fcalenus , cuiusaxis A B,&ba(isC£Ddrculus : oportcatque 
cum ita fecare , uti diAum cil . Secetur^irimb per axem plano ACD ad rcnos 
angulos ipll circuIoCED; &ducatur perpendicularis AG, quxcadet in lineam 
CD, trianguli ACD baiim: ipli veroCD adredos angulos agaturEF incircu- 
lipiano; perqucE 
F,&:per vtrticem 
A planii ducaiur, 
quod faciat trian- 
}'L]lum A LF. Dico 
A £ Ftrianguium j 
aequicrure eirc. 1 u- 
gantur enim EG, 

FG.EtquoniamC 
D^ipfam E Flccans Gy 
ad rcctos au^^uios, 
tnfiurtam fecat:cnt 

E G aequalis G F . communis autem A G ; & uterque angulorum A G E , A G Fre- 
€tus . crgo E A eft aequalis A F : & iccirco triangulum A E F cft aequicrure . 

EX quibus conftacomnia triangula, qux bafes hahent adrc- 
&0S angulos ipfi C D , aequlcruria efle. Demonftrandum etiam 
eft ea triatieuta» quae ba(es habenc non ad re£^os angulos ipfiC 
non eile aequicruria. 

PONATVR enim EF in eadem figura non elTe ad re^^os angulosipti CD : erunt 

E G, FGin3equale<; . communi? autem A G, & ad ipfas perpendicuuns. crgo E A,- 
AFinsfqualesfunt; &triangulum E AFnon cftxquicrure. 

THEOREMA XVII. PIIOPOSITIO XXII. 

TRIANGULORUM , quacinconolbaleno per axem confti- 
tuvmtur , maximum cft xquicrure i & mmimum , quod cft ad rc- 
6tos angulos bafi coni : rcliquorum verb maximo propinquius 
Hiaius elt co , quod plus diftat . 

'^^^"^ fcaleno triangula per axcm A Boonftituantar : cqmcniffequidem A 

AiftL *dbafis planum A EF . Dicotriangulorumomnium.qtisepcraxem 

conmtuuntur, A CD maximum effe , &: A E F minimum. Sit eni m aliud triangulum 

per 
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peraxemAGH. Etqitoniamconiisfcateiniseih vergataxisAB ad partesF. crgo 
linea A E maxima eftomniiim , qux k punflo A ad baOs ciictinferentiam ducuntur ; 

&: A F minima . quare E A maior cft , quam A G ; &: F A minor, quim A H . itaquc 
cum duo triangula AEF, AGH barcsEF, G Hacqualcshabeant j &: lincam AB 
eandem,qus ^ verttcead pnnftttm bafim bi&n- 
am fecarss ducitur; habcatquc EA ad AF maio- 
rcra proportionem , quim G A ad A H : crit A H F 
triangulum minus triangulo AGH . limilitcr eti- 
am demonfirabitur minus omnibus alijstrianguUs 
per axem . ergo A E F minimum cft omnium tri- 
angulorum , quz per axem conftituuntur.RurTus 
in triangttlis AGH , A CD & faofes aeauales funt, 
&c cadcm , quae ducit ur ii verticc ad punftum^ 
bafim bifariam fccaiis : habetque GAad AHma- 
iorcm ptoportioncni , quim CA adAD i funte- 
nim CA , AD aequales. crgo GAH triangulum 

minus cft triangulo C A D fimilitcr demonftrabitur , omnia triangula per axe 
dud.a triangulo C A D miaora elfe . triaogulum igitur A C D maximum eft omniu"^ 
triangttlorum , qus per axem confttninntur ; fie EF imiumttm . quod demonftna^ 
oportebat . Eodemnuido demoaAiabinir pcopinqniusmaximo maius efleeo ,qaod 
plusdifiat. 

PROBLEMA VI. PROPOSITIO XXIIL 

IN daco cono icadeno » vertice ad circunierentiam baiis li- 
neam d^cere, .viqwwn mMiina pr opoft io nein datam habeat .o- 
portctautemdatamproportionemelle maiorisad minosj ^xm- 
norppi efle ea , quam habet maxima linearum, qiueincono dur 
cw)tttr>ad minimam. 

SIT conusdatusbafim habensBCdiculum, cuius diameterB C , vcrticemve- 
rbpunAum A; &triangulum per axem ABCad re6tos angulos ipfi BC circulo. 
ergoBAlioearum, qus ^vcrtice coni ducuntur nuximaeft; & ACminiroa. Ita^ 
quc oporteat kpaaiEn AaddramfacntiamdroiItduceieUiicam» ad quamipGu 




B .\ proportioncm liab-at c.mdem , quam habet re6^a linea D maior ad E minorem . 
habcatautcm D.id E mmorem proponioncm, quam BA adAC. Ducatur i pun- 
aoAadBCpcrpendicttlarisAF;protrahatuiqae BFG: & utD ad EitafitBAad 
aliamquampiamA G, quxcoaptetur fabahgulo AGF.er^BAad AGminorem 

pro- 
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propardoneni hafaef , qaSun B A ad A C : & propcerea G A msuor ell; , quiliii A C; & 

GFmaior, qtiimFC. QiioiiiarnigiturutquadratumD adquadratum E,ita qua- 
dratum BA ad quadratum AG: eritquadratum RA quadrato A G maius ; hocc(t 
quadrata 6 F , F A maioraquadratis A F, F G . cuaunuui; auferatur quadratum A F. 
eigoreliqttum B F quadratum maius c\\ quadiato F G ; &: idco 1 inca B F ipfa F G ma- 
ior. eratautcm CFminor , qu^m FG. quarc GF maioreft, quam FC, &: mlnor 
qu^m F B . Coaptetur i^tur in circulo liaea FH jpLi F G xqualis : &c lungatur A H . 




Itaq\iequoniamHFip<il'GeftaBqualis;communisautcmFA & utriquc ipfarum ad 
reciosangulos : eritbafis H A xqualis bafi A G . fed ut DadE, ita eft B AadAG, 
hoc eft B A ad A H . eitque P ad E in data proportione . ergo R A ad A H in data. 
proportione erit. du6la igitur eft A ad quamipfa B Aproportloiienili9bctda- 
tttn,quod*fiiMre opottMut, ' * i 

PROBLEMA Vlt. PROPOSITIO XXIV. - 

S I T datum triangulum fcalenum A B C , cuius latus B A ma- 
ius fic ktere AC i &ba(isBC bifariam inDfecetur,ducaturque 
AD: fit autemED perpendicularis ad BC, &aequalisipfiDAj 
& fit AF ad eandem BC perpendicularisioporteatquealiudtri- 
angulum conlUtuere maius triiangub A BC, quod habeat line- 
4m,iittdam k vertice adpim6^umbafimbifariam(ecans, utrique 
ipfarum D £, D A aequalem i & ad triangulum A B C propordo- 
nem eandem habeat , qu^m H maior ad G minorem . nabeat au- 
tem H ad G non matorem proportioncm , quam DE ab AF. 

ITAQJJEccr.croD,!)^ latcrvailo D A ciiculus i, A dcicribatur , quiper E tranfi- 
teat. &quomam proporcioH adGnonmaior 
eft proportionc D £ ad A F ; crit vel eadem , 
velminor. Sit primtimeadem: & iun^niSir 
£B, EC.eftigitur utHad G,icaEDadA 
T . & ut E D ad A F , ita redangulum cx E D, 
BCad rcftangulu ex AF,BC. ergoutHad 
G,iure6iangulum exED,BC ad rectangu- 
lura cx A F , B C . fed reaanguli ex E D , § C 
dimiduimcfu: !^C irianguIum:&:rc^tTi:^uU _ , „ „ 
cx A F , B Cai^dmmeft trianguium A BC. --^ ■ •^^'■'yskaiiaer ■ ! Unkui • 

msnguIumigiflffni^^baaQgulumBAGeampropoztioiie^ quam H ad 
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Gjhoceftdatam.HabcatdcindeHad Gminorem porportionem ,quimE Dad A F; 
& fiat ut H ad G,ica K D ad A F : peraue K. ducatur K L ipli C D a:quidifian$ j iun- 
fumt LB, LC.QuoiuaniigitttratHadG,tuKDad AF/utautemKDadAF, 

na B L C tnangulum ad trian^ulum B A C : triangulum B L C ad triangulum B A C 
datam habtt proportioncm,videUcct quaroHadG: & habetLDipUD Asnjuaioo. 
quod facicndum proponcbatur . 

PROBLEMA VIIL PROPOSITIO XXV. 

DA I UMconumfcalenumrecareperaxemplanofacienteineo 
rriangulum, quodad minimumtriangulorumper axem propor- 
tionem datam habeat.oportet autem datam proportionem efTe ma- 
ioris ad mmusjneque maioremea, quam maximumtriangulorum 
per axem habet ad minimum , 

SIT datusconusfcaleniis, cuius axis A B , bafis drculus circaBcentnim, mini- 
muni vero triangulorum pcr axem A C D : & oporteat eum plano per axem A B dufto 
itafecare, ut faciat triaagulum , quod adtriaogulum ACD proporuonem quidem 
habottcaodem , quamrm]mea£iiiaior»iFmnoK^ autem nuuorem,qii2 
maximum triangulorum per axem habet ad minimum ACD.Siigitur E adF pro- 
portionem habeateandem,quam maximum triangulorumperaxcmad minimum; 
duoemus pcr B reAam lineam in circulo ad rcftos angulos ipU C D : & per eam & a- 
xem planu producenie» |halMlamtts triangalum aequicrure, quod maximum eft omni- 
um , qus pcr axcra conftituuntur , ut dcmonftratum fuit; habctque ad triangulum A C ^ j jgf^^ 
D proportioncm eandem , quarn E ad F, videlicei datara. Sed habeat nunCB 
prapoKQooem mimvS , 
qu^m maximum trian- 
g^lorum per axem ad 
mimmam: &defcriba- 
tur fcorfum refta linea 
G H arqualis ipfi C D ; 
& in ca triangulum K 
GHtrianguloACDfi* 
inile; ita ut KGfit x- 
qualis A C , & aUs ali- 
n itidem aequales.prae> 
terea in linea G H coa« 
ftituatur triangulunu , 

?*'^*S'^*^j^^^^^^^P'"*^"'"^^^''"^^^'*^^^'" fecansducitur ,ipn K l xqui- 
lcm:iiabenfi|ucadtrianguIumlCGHproportionem eandem,quamEad F.entcon- 
Itiiuutrianguh vertcx ad partesGjUtmoxdenionftr.ibitur.fitautcmilludtriangu- 
lum M GH i ita ut latus M G fii maius ipfo M H. Quoniam igitur M L eft xqualis L 
• ; *Sr ; augulus autem KLGmaior angulo MLG: exitKGmaior 

ip&MG^ & cft K G aeqoalis C A . ergtfCA , qu^m M G,maior erit. turfus quo- 
niam KH eftmmor, quim MH, itemque MH minor , qoimMG: critKHipfii 
MG mmor.«^ui>dcumMGritminoi-, qnam AC maximaearum ,quxin conodu- 
cuntur; ornttior,quiUn AD minima : licii poteft^utiverticeadbafiscircunfcren- 
tiamducatur reaalineaaquaUsipfi MG , qncmadmodumantcatradidimus.duca- 
tut ergo, a^fii ANiHmganturqucNBX, AX.EtquooiamANcftMuaUsMG; ^* ""'"'- 

G &NB 
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feNB infi G L , & B A ipfi L M : crit totam A N B triangulum triangulo M G L je- 
Z!.}f tpuMQUcA B N squalis angulo M L G . quarc & A B X angulus ipfi M 
Th aei^H^ Ss^ AB cft%ualis LM , &BX ipH LH angululquc 

A BxtnguteMLH:erit&AX^^^^^ MH. fed AN^juahs -at MG^ ^^ba- 
fi< N X baii G H . triangulum igirur A N X eft «(juale tnangulo O M H . at tnan- 
Sf,!um G M H ad trian^ulum G K H , hoceft ad ipfum C A D habct cainicm pro- 
l^monem qukm E adF.ergo& iriiigulumANXad ACDtlumgllliimj?ropor- 

^ WTqu"lsl«tKl^^ 

KH ad partelH vcrticera habcw ; abfurdum feqnetuf . Sitemiiiitti fifimp«e«- 

Etquoniam squales funt KL, ML; communis ^ 
autcm L G : erit M L G angulus maior anguloK Jj^ y// [^, 

LO.quare&iMGmaior,quimKG.eadem ra- JrJ 
tioncdemonftrabiturKHmaior, qu^m H M. 8f. X /\ \ 

cHm MG llt maior, quim GK, & MHmmor, ^ /y^/ / / 
quim H K : habebit M G ad G K raaiorcm propor- // 1 1 

iionem,quamMHadHK;pcrrautandoqucGM // // 

ad MH maiorem, quim GK ad KH. triangu- ^< * J/ V 

lum igitur G M H trianguK:) G K H eft minus; quwi — ,1.: — 

fieri non poteft. ponebatur enim maius. quare^ 

trianguium G M H non ad partes H , fed ad eas , in qniliuseftG , vertioesi habdiit . 

THEOREMA XVllL PROPOSITIO XXVL 

S I conusfcalenuspknoperaxemieceturadrc^bsat^c» 
ba(i > &linea, qux,^ vemcefiiftitrianguliadbafirn perpiendicttU- 
ris ducitur , non mmor fit bafiis (emidiametro : erittriangulum ad 
re£^os angulos bafi maximum omnium^ quaeextraaxemincQno 
conftituuntur , & ba(es habent di£H triangulibafi aequidifbntes . 

SlTconus, cuiusvertcx A, bafis circuluscirca B centrum: &feceturpIanoper 
axem , quod faciat A C D triangulum ad reftos angulos bafi coni i linea vcrb , quae a, 
tniniftoA adCD pcrpcndicularis duciiur, non (it 
minor femidiamctro bafis. Dicotriangulura ACD 
maximum efTe omnium, qus in cono conftituuntur , 
&: bafes habent ipfi C D aEquidiftante8.Ducatur enira 
in circulo linea E F xquidiftansCD: & in ipfa trian- 
gulum A E F dcfcnbatur . in planoautem A C D tri- 
anguliad redos angulos ipii G D erigatur B G : *k 
ducatur A G ddem C D squidiftans . erit linea B G 
aequalis ei , qux k punfio A ad C D perpendicularis 
du6^a fucrit .itaqueiun£UsGC,Gp,GE,GF,in- 
telUgatur conus, cuius vertcxG,axisG B,& bafis^' 
'dtoahisdrca B centniradeicriptus ; atque in eo in- 

teHipantur trianc^ula , pcr axem quidem G C D , ex- . 
. . tra axem vcrb E G F . Qyoni^m igitur B G non cft minor femidianietro bafis: tnangu- 
lum GCDot tamdemonftntis, maiusevittriangaloGEF, &maiusomnibus tn- 
ansalis,qi]9ia cono cooftitnuntur, baTefque habeot ipfi CD squidiftaotes. fed 

tn- 
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triangulum G C D xquale eft triingulo A CD , qu5d fit in eadcm bafi , & in cif- 
deni parallelis; triangulumque G E t aequaie trian^ulo AE F . crgo inangulum A 
CD trianguloAEFeftmaius. nmiliter etiam nuuusdcaxmftrabitaromiubusalijs, 

3UX bafes habeatcquidiftantes ipfi C D . triangbiuni igtdir A C Dofnnuiin eiufjno- 
itrianguloruni maximuineft. ^^^od demonftrarcopOTtebat. 

THEOREMA XIX. PROPOSITIO XXVII. 

A T n a pun£lo A ad C D perpedicularis du6la minor fit femi-'. 
diametro bafis : non eric triangulum A C D maximum omniumy 
quse bafes ipH C Dzquidiftameshdbenc.demonftratioau(eni&: 
tigura eademeft. 

OyONIAM enim GBminoreft lenudiamecroba^ 

fis: triangulum GCD non erit maximum omnium, 
quae bafes iiabcnt ipii xquidiftantes : iiquidem ut de- 
moaftrftvimus, &eo niaiora trianguta, &minora , & 
xqualia conftituuntur . Qu5d fi triangulum GCD^ 
mmus fit triangulo GEF, S^ ACD trianguium tri- 
angulo A E F eric minus ; & fi maius , maius ; & fi ae- 
quaie,^initliiac «qualeeric. 

THEOREMA XX. PROPOSITIO XXVilL 

SI cono fcaleno planis per verticem feEio , in bafibus aDqui- 
diiftantibus triangula xquicruria fiant.^ fitque axis coni nonm»- 
nor femtdiametro bafis : triangulum ae()utcrure per axem tranA 
iens maximum erit omnium aequicnmam , quiae ex ea parte^ad 
quam axis inclinat ^ coiiftituuntur . 

SIT conus, cuius axis A B , batis circulus circa Bcentrumi trianguU verbper 
axem,cooftituti ad redos angulos ipfi circulo , ba|i$ iit CBD:& angulus ABO 
fflinor fit angttloreAo; ita ut AB ad partes Dinclinet,fitqaeA^noainioorliEOii- 
diametro balis. Dico triangulum sequicrurc per A B 
tranfiens maximumeifeaequicrurium omnium,qux m- 
ter punfb B,Dbafes habent. Sumatur enim in iinea 
BDcontingens pun^^um F. : & ipfiCD adreftosan- 
gulos ducantur m arculo B F, EG; & iungatur A 
E . Itaque B A vel minor eft , quam A E , velnon mi- 
nor . Ponatur ptimum B A non minor , quSUn A E . 
& eft EG minor, quim B F. ergo A B ad A E maiorem 
proportionem babet,quim E Gad BF : &:iccirco A 
BFrcftangulum maiuseftreftangulo AEG . fed re- C( 
ftangulo A B F xqualc cft rriangulum bafim habens 
duplam ipfius BF , &:altitudincm AB, hocefttrian- 
gulumxquicrure per axem conititutumrrettangulo autem AEG eft aequale trian- 
gulum, CUins bafis dupla eft EG &alntudo A E. ergo triangulumxquicnircper 
axem mainseftaequicruri per AEconaituto . umiliter quoque triangulum per 

G i ' axem 
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axem ttiaDgttloniin onmiiiin , qtic inter B D bales habent , maiimmn denoB- 

'^'^SED^^litBAminor, qu^m AE.EtquomamangulusABEintnoreftKAo: duca- 
tur in pUmotrianguU A B E linea B H perpcndicularis ad C D , qux ipfi E G fit xqua- 

lis ■ &: iunt^antur H E , B G . cuin igitur angulus A B E angulo A E R fit maior ; crit 
angulus A H B minor rcClo . rcdusautem clt H B E . crgo Imcx H B , A E produ- 
asc inter fc convenicnt. conveniantad pun^^um K : &{ierli ducatur H L ipfiKE 
aequidiftans. Itaquc quoniam H B cft xqualibEG, commnnisautemBE^&angtt- 
los ccqualcs contmcnt , videlicct rectos : cnt B G ipti H E R 
acqualis. rurUis quoniam rcitus cllangulttsH BL: li- 
HE maior erit , qukm H L . crgo B H ad H E rai. 
norem proportioncm habet , quani B H ad H L . ut au- 
tem R H ad H L,iU BKad Js. E . Quare B H ad H E mi- 
norc habei proijortioncm,qu4m BKadKE.fcdBKad 
K, E habel minorcm , quim . B A ad A E , ut in fcqucnti 
theorcmatc oflendetur . multb igitur B H ad H E mi- 
norcm habebit proportioneni , quam B A ad A E . cr- 
go B Aad AE maiorem proporcioncn) habet , quam Bf 
H ad H E , vidclicct , quam E G ad G B, hoc elt ad B F. 

quc)d ciimRA ad A E maiorembabeatproportioQcra, « , 

quam E G ad B F ; erii reftangolum A B FmaiusreAangnb AEG . fed reaanguu 
A B F squale eft triangulum xqiricruce per axem : &: redailgttlo A E G ^quale tri- 
ani-iiihm xquicrure per A V , cuiusba^isiitdupla EG . maiusigitur eft tnangulura 
Kquicrure pcr as^em trianguio xquicruii pcr .\E conltiuiio , eadcm rationc de- 
monftra^tur mains aliis, quoram bafes interpunAa B,D cootinentur.quoddemon- 
itc^re oport^i« 

THEOREMA XXI. PROPOSITIO XXIX. 

S.r IQ trwngulo prthogonio ab angulo rc6lo ad fubtenianu» 
quxdamlincaducatur: habcbitduaaadpajtcm,9uxinter ipfam 
& uium contincntium angulum reftum interjjcitur^maiorcnl 
proportionem, quiim rdiqua re^lum angulum continens ad li- 
aeam (ubteniam. 

S I T triangulum ABCreaum habens angttlum ad B, ^quoadAC bafimdu- 
catttr linca B D . Dico B D ad D C maiorcm proportio- ji. 
ncm haberc , quam B A AC.Ducaturcnim pcr D li- 
nea D £ ipii A B aEquidiltans . Et quonia rc^Vi anguli sut 
ad E: maiorerit B D , qukm D E. crgo B D ad 1 ) ( r.^a- 
iorcm habct proportionem , qukm E D ad D C . fcd ut E 
D ad D C , ita B A ad A C.maiorcm igitur proportionem 

habebit B D ad D C , qukm B A ad A C.ex quibttscon- ^ . ^ ^ . . . 

fiatBAad AC minorcm habcrc proportionem, quimBDadDC. id quoa nobis 
ad antecedens utileerit. 

THEOREMA XXU. PROPOSITIO XXX. 

SI cono fcakno planis pcr verticeni [c£\o , in bafibus aequi- 

^ * diftan- 
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diftancibus aequicruria triangula conftituantur ex ea parte , ad 
quam axis inclinati &di6lorum triangulorum unumdiquodae- 
qualc fit triangulo aequicruri per axcm : reclalinea, quac avcrti- 
ce ad baiim trianguli perpendicuiaris ducitur y ipfb axe maior erit. 

S I T comis (calenus, cuius vertex A , axis A B ad partes D indinans , Sc bafisdr- 

r alus circa ccntrum B : trianguli autem pcr axcm ad re- 
rtos angulos circulo bafis fit CBD; & ad ipfamCD 
perpendicuiarcs B F ,£G m circuloducantur^iunga- 
turqae AE; &ponatur triangulum xquicrurc per A 
K , EG tr.u-.ricns xquale cfTc iriangulo pcr A B , BF, 
hoc elt tnangulo xquicruri per axem . Dico A E nU' 
toremdle ipia AB. Quoniamenim triangulum zqui- 
cmre per A E , E G sequale eft trianguloper A B , B F: 
crit reflangulum AEG aequale A B F reftanguio . ut 
igitur BF adEG,itaEA ad A B. fed BF eltmaior, 
qiAm EG. eigo & A£, qu^m AB maior erit. 

THEOREMA XXIII. PROPOSITIO JCXXI. 

S I cono fcaleno pervcrtican pknis le6lo,in baiibus aequidi- 
ftantibus aequicruria triangula conlhtuantur ex ea partc , ad quam 
sads inclifiac 3 6c diftorum triangulorum unum aliquod acquale (it 
triai^ulo acquicrari per axem: axis coni femidiametro bafis mi- 
nor crit. 

SIT conus fcalenus , cuius verfex A , axis ABad paitesD iQclinans, & bafis cir- 
Cttlas drca Bcentrum tnanguU verb per axem ad reflos angulos arculo bafis fit 
CBD &ad ipfam CD pcrncndiculares in circulo ducantur B F, EGi lun^atur- 
que A £ : & ponatur inangulo , per A B & duplam B F ti^^ , hoceft Ojangu- 
lo squicruri per «xem «qualetriangulum awuiarure per AE & diiplam EG.Di- 
co axem A B fcmidiamctro bafis mmorem cfle . Quo- . . 1. , , ; _ 

Iiiam entm angulus A B E mmor eft redo: ducaturm 
planotrianguh A B E Imea B H ad reaosangulosipfiC 
D.&qaoniamEAniaiorcft,qaam A B , ex ijs , qua: 
inanteccdentcdcmonnntafuni:angulus BE A mmor 
eft reCto . re^t us autera H B £ . ergo lineae H B , E A pro- 
d ufta: inter fe convenicnt . conveniant in H . Gim igiiur 
triagulumaequicrureperaxemfitsequale reftangulo A 
B F; triangulum verb sequicrure per A E & dupiamE 
GaMuale fit redtangulo AEGi & finttriangula:^m- 

crur«interfesBquaTia:critreaangulumABFreaan. ArnMRA 
fiuIoAEGiqualc.ergomBA adAE, itaEGad BF,hoccft adGB.fedBA 
adAEmaiorcm habctproport»onem,quamBHadHE per vigefimam nonamhu- 
ius . crso ut B A ad A E , ita BH ad minotem , quim HE , a£ad nniocem , qiUm 

H B . llT at B A ad A E , ita BHadHK:& per Ed.catur F T. ^q"'-^;f K H^on- 
venicnfque cum B H m L. Itaquc quoniam ut B A ad A t , ita B H ad H K , hoc eit 
BLadLE.utauieraBAadAE,itaEGadGB.ent ut BLadLE,itaEGadGB. 



14. iexti . 
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funt igitur diio triangula L B E , G E B , qui unum angulum uni angulo aqualeni 
ha jcnl, jacmpcrcdum: circa aliosautcmangulos, quiadL,G, latera habeni pro- 
portionalia j &reliquorum angaloram uterqueeft acums.nfotrtangala L B£, G 
EBinfcrfefimilia tunt; &utLB ad BE, itaCEad E B. quarcLB ipfi GE elis- 
qualis .minor autcm ell E G femidiametro balis . ergo&£ BL femidiametro balis mi- 
nor eni . <ic quoniani utrjeque E L, L B maiores funi, qukm utrxquc E A, A B . ut au- 
temEL adL B, ituEA adAB: & componendo utucraeque £L, LB ad BL, itA-. 
utroeque H A, A B ad B A^ permutandoquc. fed maioresfunt utriquc E L , L B ,quim 
utrsque E A , A B . ergo & L B maior crit , qu^lm B A . oftenfa eft autem L B minor 
femidiametro bolis . quarc & 0 A feQidi«metro bafis oaonor erit . quod demonftra- 
re oportelnt » 

C O M M E N T A R 1 V S. 

•A ETquoniamE \ maiorefl,quam A B,cxiiNq\ixinantccedentedemonftratafunt: 
angulus B E A mmor elt redo.) Ham cuiu E A Jtt maior , quam AB\ erit exdecima o£ia- 
<va primi Eknmtman angulus ABE maior attgulo BEA .fed angulus ABEefi wmier 
re6to.ergo BEAat$gu!us retlo multd minor erit . 

B Et ad maiorem , quam H B . ) Efl cnim B A minor ipfa AE , ut proximi demoH' 
firatum fuif . quare & BH mtnor erit ca , ad quam ita fe habet ^ut B A ad A E . 

^ Et quoniam atrzquc £ L , L B maiores funt^quam utrxque £ A, A B .) £x vige- 

THEOREMA XXIV. PROFOSITIO XXXIL 

SI cono /caleno planis per verdcem fe^ , in bafibus aequi- 
diilantibustriangttk zquicruria oonfiituaQturex eaparte^ kqua 
axis dediDat: triangulumsBquicnirepHer axemtranuensnon erit 
omnium eiufinodi triangulorum minimum . 

SlT conus fcalcnus, cuiusaxis AB, bafis circulus circa Bccntrum , planive- 
ri^ per axcm dufliad rcdos angulos circulo , & ipfms circuli communis fe^tiofit 
diamctcrCBD: fitquc ABD angulus refto minor . Dico triangulum xquicrure 
per axem tranfiens non elTe mintmum omnium triangulonim.squicrurium , qus 
mter punAaC^bafesliabent . lungatur enim A C : 8c . 
in triangulo A fi C ad redos angulos ipfi C D ducatur 
BE, Itaque quoniam CE maior eft femidiametroba- 
fis CB: liiE tiquahs femidiametroi & FG ducatur V . 
ipfi £ B squidiftans ; iungaturquc A M G : rurfusduca- ■ ' ' / / 
lurG H iquidiftans FE cigo FHparallelogrammum^ / 
eft : & propterea f E ipfi G H eft aequaUs , & GH aequa- / // 
lis femidianietro bafis . denique in drculi plano ducan- ^^^y^ 
turGL,BKadre£losangulo5ip(iCD:&iunf.atur BL . /."A/ 
Quoniam igitur duo triangula orthogonia H G B , Lc^^Gr* ~ 
BG reAos angulos aequalcs habcnt : St circa aliosan- 
7.1exti. gttln latera propordonalia , & «cliqitonim uterquecft 

A acutus;erunteatriangulainterfefimilia , <?y:idco utGHadHB, ita B Lad LG. ha- 
bet autem G H ad H B maiorem proportionem, quim G M ad M B . &: G M ad M B, 
item naiorem,qu^ G A ad A B . crgo G H ad H B maiorem propor tionem habebit 

qu^m 
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qu^m G A ad A B. fed ut G H ad H B,ita B L, hoc cft B K ad L G quare BK ad L G ha- 
bet maiorc pro|X}rtioneni,qu^m G A ad A B. re^angulii igitur A B K maius eft reflan-. 
golo A G L,hoc eft trangulik cqmcnne per axem maiustriangulo aequicruri per A G, 
cuiusbafls eft ipfius LGdupla.nonergo triangulum xquicriire per axemniimnnmeft 
omnium ciuijaaodi triaogulorum , quse inter punda fi,C bafes habent . 

COMMENTARIVS. 



HABET autcm G U ad H B maiorem propordonem,quiUn GMadMB.)£xy«- A 
cimithmus, 

£t GM ad M B i icm m a ioi em , ^iAm G Aad A B.) UkigMtmwas hoc imnutte B 

demonflrabmus . 

SlT trtaugulum antbligontum wfXC i C5* ah 
angulo etus obtufoC ducatur CDperpendiculartsad 
^C^lmeam tAtnT) fecet. Vico 'B C adC cAma- 
iwmpr^ottmembabere^ futm ad AC, 

DVCMVK enim i pun{fo DadBC linea D E ipfi ACa^ 

liCmdunmfr^mhmm^qMtmBDaiDBt hae^^qUm B^gdAC. 

THEOREMA XXV. PROPOSITIO XXSCIII. 



t.huius. 



ffuidijlans . eritob trianpulorum BD B A Cfimilitudinem^ 
utBDadDE, ita B Attd A C .fed cilm DEfit maior, qtidma 
DCifiktemUtitr emm angido DCBrtOt: MttUtBDgd 




S.quinti. 



S I in eadem bafi duo triangula conftituantur i & alteriiis 
quidem latus iit ad re£los an^ulos bafi ialterius vcrb ad aneulos 
obtuTos 3 (itque ambligonij trianeuli altitudo non minor ^titu- 
dine orthogonij: angulus,(]ui ad orthogonij verdccm^angulo^ 
qui ad vemcem amDligoni)>maior erit. 

CONSTITVANTVR inbafi ABtrianguIaACB, ADB:aDgttlttfqiieABClit 

reftus , & A B D obtufus ; linea verb , quxa punflo _p 
D ad A B baiim pcrpendicularis ducitur , videiicet 
D F non minor fi t pcrpendiculari C B . Dioo angulft 
A C B angulo A D B maiorem elTe . Qiioniam enim 
aequidiftantes funtBC, D F, & nd rc6>os :ingulos 
ipu A B F ; non minor autem D F , quii ni C B :. cnt 
DCBangulus non minor reAo.quarc A D maior 
eft , quim A C. & cum triangulum A B C orthogo- / 
nium (it; in femicirculo continetur , cuiusdiameter ^ 

AC.ergodefcriptuscirca ipfam fcmicirculus rmc-A*--- 

am A D fecabit .fecet in £, & £ B iungatur . erit A E B angulussequalis angulo A C B. 
fsd angulus A £ B eft maioc iplb A D B. ergo A C B angulusangulo A D B maior eiit. 

THEOREMA XXVI. PROPOSITIO XXXIV, 
IISDEM poficis, li trianguliorthogonijangulus adycrticem 

non 




ly.prinu. 



II. 

i6. 



tcrfii. 
primi , 
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jii antccc- 
dcnic. 



B 
C 

19'psvau. 



D 

19. primj. 
8. ^uinti . 



nonmaiorfiteOjquicontineturlinea Vertices triangulorumcon- 
iungente, &(. latereambligonij, quod obtufumangulumcumba- 
li emcit: linea,in triangulo orthogoniofubtenraangulore^lojad 
eam, quxclt ad rcci:os angulos bafi, minorem habctproportio- 
ncm , quam fubtenfa angulo obcufb inambligomoad eatu, quae 
di ad anguios obtufbs . 

DESCat.IBANTVR triangula ; &fit A C B angalosnon iiiaioraii0iloCDB.pi- 

co ACadCB minoremhabere proportionem , qukm ADadDB.Quoniam enim 
.maulusACB m.iior cfl atiLHilo A D B , ui oftcnfumfuit ; &angulusC A B maiorD 
A Bangulo ; coniUtu.iiiu ip;i quidem angulo A C Baraualis anguius A D G ^ angulo 
atttemCAB xqualis DAG . erunt triangula ACB, ADG intar fe fimilia... 
q 11 .uc ut D A ad A C , ita G A .ad AB . & contincnt gqMalfff Sl^vlas , iun^ i^tiur 
G Bftrianguiuni D A C tiianguio G A B fimilc erit , 
^anguIusACD ao^iilo A BG aequalis. Quontam 
igiturDF non eft minor ipfa C B : vcl xqu Lllserit, 
vcl maior .Sitprimumxqualis . ergoCF parallelo- 
granimumcft redtanguluni ; &: proptcrca aniiulus D 
CB un^ cum angulis C B D,D B Feft xqualis duo- 
bttS reiflis . fedangulo C D R , hoc eit D B K non cfl 
maior aoeuius AC B . etgo angulus D C B una cimi 
anguris C bD , ACB , viddicet aiiguli A C D , C B 
Dnonfunt duobus reftis maiores . ;.!iguIo autem A ^ 
C D ccqualis cft angulus A B G . anguli igitur A R Cr , ^ 
CBD non funt raaiorcs duobus redis. appjiutiir 
angulus A B C rcAus . quare anguli A B G , A B D 

non funt maiores tribus reftis: & iccirco D B G rcliquus cx quatuor reBis non eft re- 
minor . maior igit ur D G. qu^m DB.&ADadOG mioorem habet proportio- 
nem ,au4m A DadDB. fedutADadDG, icaA 
.Cad C B .ergo A C ad C 6 minoKem proportionem 
habebit , qu^m A D ad D B . 

S£D ()t D F maior,au^m C B . er^o D C B angu- 
luseftobtttfiis. Itaqtteducatar BH ipfiCD aeqai- 
diftans. Et quoniam angulus D C R un^ cum angulis 
C B D , D B H eft xqualis duobus rcdis ; angulo 
autem C D B , hoc cft D B H non eft maior angulus 
A C B : Crunt eadem ratione , qua fupra , anguli A / 
C D , C B D , hoc cft A B G , C B D non maiores ^ 
duobus rediis . ergo A B D , A B G non funt maiores 
trUius(e6Ks; bDBGnon eft refto mtnor. quare 
B G D maior eft ,qui^ D B ; ideoquc A D ad D G 

minorcm habet proportioocm , quslm A D ad D B. quoddemoaftrare oportebat . 

COMMENTARIVS. 
BT contnient ■qoales angulos. ] Fafffts <fi mm angulus DA G Mjtudit tffiCAS. 

quaredemftoconinunii angulo DAB, rdiqrms GAB rdiqm DAC ecqualis trit . 
3 Et proptcrea angulus D C B uni cum an^uiis C B D , D B F cft xqualis duobus 
Itdmt^J&twi^eJwtanonafrimiElemeMtorinii. 

Sed 
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licet . 

.Ec^kdimDBG>^q(i«scxqudlUoefetBb..)ifi^»^./»i^ : /D 

Idcoque A D ad D G minorem hribcr proportioncm,qiijm ad D B. qmvj dcmqn- E 
3h*.ireO|>ortebat.] Kon ljvc ejiyqmdAemanftrAre oportet:Jed iiluA potius A C ad CBi»/-"' 
iioremprOportioHembahere y tiudm AD ttd D B , qmd quidemexhis eodem ^ qmj'upra.y 
nwi$^mkadttwr . Hoc th^rtma d Sareno tta qmdem demonftratii tuwttitwr . Sedma» mih 
deo, atr^icce^eJit ducere ItHeam ipji C D jeqnidxflofitcmy & danonJJfatiommin duits partes • 
Jecare . ijamjive au^ulus DCB reittts Jit Jive obtufus, trtan^ult BCD tres an^uios inwi^ 
Itkt r^T Jufu6ktiiffi,iiknifeli9 amftat . Quire twiif tJl^a»^ demofirgfia t^ mfyotptf ' 
cafuftttisfiiarepoteritytaemodo. 

DESCRIBANTVR triangula , & ilt A C Bangiilus non maior anguloCD B . Di- 
co A C ad C B tninorem habere proDortionem , quam A D ad D B . Q^oniam enim 

. angulus A C B in»qr«ft(iQgu^O'A P B<,' ut cftentum fuit ; & angulus C A & nuior D 
A B angulo : conrtituaturlpli quidem angulo A C B xqualis angulus A D G ; angulo 
autem C A B scqualis D A G . erunt trianguLi A C B, A D G inter fe limilia . quare ut 
D A ad A C , ita G A ad A B . & contiUent arquales angulos . iunfla igitur G B,trian- 
giilun\D.AC triangub G AB fimile crit. anguius autcm 6 C D unS^eUitf angulis 
CBD ,C D Beftaeq^alis duobus rcftis : &anguloC D Bnon cii maior angulus A C 
B. ergoBCDannilus unacuoi anguiisCBD, ACrB;videiicetanguii ACp,C 

' B^D iiOQ fuint d«6bus fe^s maiatct . fiid angiuo A C Daequafiseft angilus A 6 G, 
propcer fimUitadinem triangulonim ACD^ ABG . anguli igttur A BG « C B D 
nonfunt maioresduobus rci^is. apponatur angulus A R C rc<^us . quare anguU A B 
G , A D non funt maiores tnbus re^tis : iccirco U B G reliquus ex quatuor re- 
■&n 'Bon«ft'.«*f|ff4lffPrviMtor igitur eft D G , quim D B: & A. D ad D G minoraiu 
habet proportionem ,quimad D B . fed ut ADad DG ,ita A CadCB.eigpAC3d 
CBminoremproporcionehabcbic,qujti;i^ ADadp B .quod d^noaftrarc opQMcbat . 

THEOREMA KXiyliiyPilQPdS sXX XVi , 

IISDEM pofitis , iaiHangolp 'btrho^dpi&^fvl^giS^ ab^o 
te&o ad eam , quz dl adre^bs.^golos baU|iiMiorem proporcip- 
nemhabeac , quamanguloobtufi^iubixnfaitiambligonioade^ 
qaxeftadangubsobtuloi;:axigi4usad veicticeqfi Qrchpgoni^ ma- 
ioreft anguioaquiltnea vertices triahgulorumcomungcntc, & ea, 
qui yiad angulos obtu(bsbafi,conttnelftif , 

TONATVR cadcmfigura,i)klemconftruftis.Qao?- : 
niam A C ad C B maiorem proportionem habct , quam^ 
A D ad D B ; ut autcm A C ad C B , ita A D ad DGt:. i 
habcbit A Dad D G maioremproportioncm , quani A ; 
DadDB: &obid.minor crit GD, quatnDBARgtt*-; 
lus igitur D B G minor cft refto.quarc rcliqui A B D»- 
•A B G tnbus rcrtis funt maiorcs fed angulus A B G 
squaiisellangulo ACD .ergo A C D , A B D anguli 
maioresTnnt tribos tc&^s .aufcratur angulus rcAus A 
FC. c-.-.mt A C D , C R D anguliduobuireiais maio- ■ 
res. qujTjtam igitur angulus B CD un^ cum angulis jt' 
A Cli , C B Delt maior duobus leftis; uniL vet6cum; • ; . n '-^^r^ 
tplisCDBjCBD eftduobns rcA» iqualisrfeqaitttTangiilumAGfi^guloC D B 
maiorcmefle. H COiM- 
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A V T aurem ACadGBi,teiADadD G^^^^imBmmi^^inm^saM AD G tn- 

Uj^kIo AC Bfimik . 

B Aflguius jguur D B G nunw eft redio.) Kam cum fo CD minor jMuUhDB; 
tfhticdeehui t^tfo* frimm^gKimtDGB-mmtrio^a» D RG, trg» D Bitt/t nfh 

minor : f-eaim eflet reiitu ; trhmguli BDG tres auguli duobus reBt! maiores ejjeMt . 
C Sed angulus ABG «qiMlis t&aagfik>AGD.)Obfnai^^lanm ACD\ABG 

fimiUtudittcm . - • ■ . • r : . 

D Qgofiiamigitur angulus BCD unll cum aqgulis A C R , C B D cft maior du- 

obus reAis.) Sunt enim hi tnsMnffM f^ptdes jHMgfiUs ACD^ CBD , ^ imimf 

rt€lis muarts jerant . 

' * \ ' ■ . , .< .t' 'f: 't>' • . :.u * * 

THEORTOA XXVHI. -T^ROPOSITIO XXXVt 

S I conp fcs^ehQ p^r verticm phms fe6kx ^ In bafibtv ^qut- 
diibnti [)us. knan^ulft .«quicruijaxonftitiiantur ex ea paiteyk^iia 
aius declinat: tnangulum acqtucrai^ per ax^ 
um eiulmodi triaiigplQrum iiequeimximttm^^ue mizumum' 

•Cnt". ' " ■' ■ • . !•■..•••".:;:■ ':••.<; . • . •; 

SIT conuscuiusaxis AB,&bafis circuluscircaBcentmm^plani verbperaxem 
adfcfiosangulos circulo, ScipCius circulicoioBminm leKofTtCfiD^ritqpaeA BD 
anguJus re6io minor. CKco rriangulum ^quicrure per M^t^r^ ^p j p ilgtiu^^ 
cqiiicni|ium,^uaebareshabentinter pun6UC,B,oe« • • • 'f..- ^ 

<{iwiiii»imimc(re,nequemintmum.Veleiiiinj»iseft A 
minor bafis femidiametro , vel maior , vcl ipfi acqualis. 
Sit primiim minor . Et quoniam A B minor crtferaidia- 
metro bafis : aptetur A Eact^ualis femidiametro ; pcr- 
cniepttflAa B&Educantur m circulo EF,BGiiai»- 
aqs angulos ipfi C D : & angulo A E B aequalis con- 
Itituatur £ B Hj & H £ iungatur. Q^oniam igicur utra- 
que A E , B H «qualis tfk iemidiametro ; <»mmatns 

fi»ti. autem B £ ; 8ea»mient«quales angulos : 6c rcliqua latera jeqnalia f it ftnflSBla 
A inter fc fi milia erunt . -ergo ut E A ad A B , ita B H ad H E . &: quoniam E F ma- 
ior ci\ , quam £ H ; aequales autem B G , B H : iiabcbit B H ad H £ maiorcm propor- 
tioiiem, quJlmBG adFE. fed iitBHadHE,naEAadAB.quapropterEAad 
ABmaiorem proportionem habet, quim BGadEF: r 'j:;.i jE A 

huius & iccirco redangulum A £ F maius elt redangulo A B ' 
G ; hoc cft ttiangulum xquicrure per A £ , cuius bafis 
eft dupla E F, maius triangulosquicnui poraxem. tri- 
angulum i^iiur xquicrure per axcm non cft omnium 
eiufaaodi tnangulorum maximum . Sed lit axis A B fe-C 
ni£aBttro «qualis . Itaque angntus A B D refib v 
IUir,vel minor eft medimte recti , vel non . Sit pri- 
mtim iKm minor medietate refti : & per A in plano ad circulum refto ducatur A E 
ipfi CBacquidiilaDs, Ik E F arquidiftans AB,- iuogaturque FA.: in circuloautem 
oucanturBH, FGad re6tos an^losip6 CDilk-BGiungatur.Qgooaami^turan- 
£ulus A BD ooncft miiMr medieute reAi :neque B AEmedieiatefe^minor crit. 

crgo 
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orgo EB A , hoc eft FE B non eft itnaloi- mcdietate lefli : &c idco F E R angulusnbn 

maior eft angulo E A B . itaque duo triangula F E B , F A Biii cadcmbafi conftitu- 

ta funt : &c ^rpenciiculans^pundo A ad C D du6):a, vidclicec A iC non eft miaor ipfa 

£ B. an^lus-autiiV FE B ortho^onij trianguii non maioranguIoE A B.quareer 

irigellmo quarto thebremate , F t ad E B minorcm liabetproportioncm ,qu^m FA 

ad A B . fed ut FE ad E B , ita BG , Iv^c cit BH l FG : xqualisenim cft EFipfi ^ 

lcmidiamciro. ergo BHadFG mmorcnj habet proj)ortioncm , quam F A adAB: 

& propferea reAangnlum A BH mimis eft re^angulo A FG , hot eft tdangulttm i.huiui. 

a;quicrure pcr axcm minus rriangulo xquicruri p^r A f non igitur tiiaogalucnx-' 

quicrure pcr axemomnium eiufmodi tnangulorum maximumcrit. 

•Srr deinde A B D angulus minor mcdictate rc6li : & producuur A B ufque ad 
Ejitaut BElitiqualis dimidiofjmidiametri^ inpla- 
noautcmadcirculumref^o, in ; uoefl AE,ducaturE 
f ad iplam pcrpcndicularis j &: B G perpendicularis ad 
C D: & angulo B FCTrnbtendatur F G zqualisfeniidia^ 
metro , iunt>aturque F A. Quoniarii igjfurangulus A B 
D , hoc cil 1" B E minor ell medictate re(\\ ; retflusau- c 
tem , qui ad E : eri!. B E maior, quam E F . &eftqua- 
dr:itum F B xquale quadratis F E , E B ^quorum qui- 
dem quadratum E B maius eft quadrato F E . etpo quadratum F B minus eft,qu^m ♦^•P"'"' 
duplum quadrati BE : & propterea quadratum FG maius, quam duplum quadra- o 
tirB. reliqui igitur quadrad BGerit quadratumFG minus, quim duplum. & 
quoniam E Bdimidiaeft femidiamciri ; quod biscontinciur A B, B E xqualeeftqua» 
drato B A . fed quadratum F A eftawualequadratis A B , B F , dwplo re6^angu- 
11 duplumverbrcdanguUA BEaequale cftquadrato A R»quadmiim igitur 

F A dupb quadrati A B , & quadrato 6 F sequale tttt : ergo q^si^lMSMhm^ 
eft,quWduplum auadrati A B. demonftratum autem eftquadratum FG minus,' 
quim duplum quaarati G B . quadratum igitur FGad quadratum G B minorem' 
proportionemhabct, quSlmquadnitum*TAad A B quadratum. ergo & FG ad G B 
minorem habet proportionem ,qukm F A ad A B . qu6d fi rurfusin circuloducantur 
F K , B H ad reftos angulos ipii C D , &r iungatur R K , habebit B H ad F K mi- 
norem proportionem , ^uim F A ad A B . triangulum igitur squicrure per axem 
minas dfttriangulo «qwcruri petA Fdudo.quaretxiangalumKquicrwreperaxem 
non erit omnium triangulorum , dcquibus diftumeft,maximum. 

DENIQVE fitaxisAB femidiametromaior : &inplano ad circulumreftodu- 
catur A E ad CD perpendicularis ; qux vcl minor erit femidiameiro , vel non^ 
minor . Sit primtim minor; perque A ducatur A ^ ; -^»', . 
F ipfi CD xquidiftans; pcr Bipfa BF xquidi- 
ftans A £ : & conftituatur angulus B F G non ma- 
ior angulo FAB; iungaturqucGA .Rurfusexiam 
demonftratis G F ad F B minoraT» proponionem 
habebit , quim G A ad A B Itaque qnoniam FB y 
xqualis AE eft/ninor fcmidiametro, cx GJb" ma- cr 
ior ,quim F B teritFG vel maiorfemidiametro, vel ^v.^ // f 

minor , vel xqualis . Sit primuni a^qualis : !k in cir- i.~~R 

culoducantur GL, BMadipfamCDperpendiculares, ut fupcriiis £i6lum ed-f&c 
iungatur B L . Per ea , qux fxpius demonmata fnnt , habebit G A ad A B maiorem 
prpportionem, qulun B M ad G L . quare triangulam asquicruFe per A G , G L ma» 
ius eft triangulo per axemxquicruri . 

SI vero FO dl minor femidiamctro i fit GN femidiamctro xqualis. & quo- 
mam GA ad A« naiorem proporttonem habet, qwlai GF adF^BjGF ver5 ud t.liuiiu 

H 2 FB ' 



i7.huius, 
F 




54-liuius. 
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F*B maiorem habct , qu^m G N ad N B : habcbit GAa^ ABflltfaMdlMaflDctidtadn.- 

quim GN ad N B, hoc eft quJUn BM ad G L; " . 

& ita triangalum xquicfurc pcr A G , GLtrian- 
gulo xquicruri pcr axeOi^fiiainsant. . ' <; lUx . . A 

AT li FG fit fcmidiametro maior; diicaturF 
X igli squalis. Qiioniam igitur X F B anjgulus non 
eft nuuor apgulo F AB: iun^ X A aoA B ma- 
iorem proportionem habebit , qu^m X F ad F B . 
iit autem X F ad F B , ita B M ad X O . eroo X A /. 
ad A B maiorcni pioportionem habebit , quam M 
B ad X O : & propterea triangulum xquicruKpa 
A X,X O maius c(^ triangulo squicruri peraanil. 

SIT pcrpcn^icularis A£ noa minor femidia* 
metro; «FB femidiametro aeq|ualis:iungaturque 
AF; & ducatur linea , ut contmgit AH: contti- 
tuatur aurem BHG angulus non maioranguloH 
A9; &:jungaijjr GA.l^abebit rurfusex ijs, qua: 
demonftrata funt ^ G H ad H B minorem propor- 
tionem , quam G A ad A B . Et quoniam H B mi- 
nor eft fcmidiametro ; maior auicm G H , quim H 
B: eritGHvel arqualisfcmidiametro, vel minor, 
vel maior. Sit pnmuai xqualis : & ducantur in cir- 
cmIoGK, EL ad rcaosangulosipfi CD.Qini 
igitur G A ad A B maiorem habcac proportionem. 
quimGHad HB; &utGHadHB, itaBLad 
OK :G A ad A B maiorem proportionem habebit,>,5> 
quim B L ad G K . ergo iriangulumaequicrurcpcjf 
A G,G K. triangulo xquicruri per axem maiuserit. 

^ivq^HQel^ miiiorfiMpkUaractro; (it fcmidia- 
mctro jequalis G M . Itaque quoniani G \ ad A B 
maiorem habet proportioncm , qu^m G H ad H B ; 
&QH' ad H B item maiorem , qu^m G M ad M B ; 
habebitG A ad A B maiorem proportionera ,qu^ 
G M ad M B , hoc ert quim B L ad G K . quarc 
& ita maius crit tnangulum arquicrure per AG^ 
G K triangulo per axem xquicruii . . 

Q_VOD li GH eft maior fcmidiametro ; apte- 
tur H N femidiametro squalis ; iungaiurque N 
A : & in circulo nirfus ip(i CB ad reAos angu- 
los ducatur NX . Quoniam igitur NHB angu- 
lus non eft maior angulo H A B: N H ad H B mino- 
rem habet proportionem,quam N A ad A B. ut autc 
NHadHB^taBLadNX.quaieBLailNX ma- 
torem habebit proportionem,quam N A ad A B. ma- 
jusigiturefttriangulumaequicrurc pcr A N,NXtri- 
angulo aequicruri per axem.ex quibus lcquitur trian- 
guTum xqucrure per axcm diAorum trianguIoK& 
quicrurium non eUe maximum. demoftratum autem 
eft in trigelima fecuda huius generahtcr ncque mini 
mum efle . ergo neque maxunum , neque nttnimum erit. quod oportel^at demon- 
firaze. 

COM- 
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GOMMENT ARIVS. 

' 'Eirquoniam E F maior cft , quam iE H . ) Kam ahn triangula AE B^HBE Jimilia A 
JiHt i ertt ingulus B EHy tequalis fcilicet angulo EBA, obtufus , & maior reilo BEF. 
qtiare futUinm H tnter C&F cadit : <ff fro^terea ex feftitaa tertij Eleiuentorum maior ejl 
arntfaiat EH, _ 

Scd ut FE adEB , itaBG, hoceftBHadFG: aiquali? cnimeftEFipfifemidi- » 
amctro.) EF ejl <£qualis ijji AB, quamfemidiametroaqualem pofutmus .Jutit 
igitur duo trioHgtda F E B ,BG F, qua u»um anpu lum utti angulo eequalem hahent , nem- 
fefetimai&tinaaliosangtdoslateraproportioHMia , ra^miKrd otqualia: & rdiyuram 
(tngulorum nterquc cti miuor teClo. crgo ea & xqualia y& iatarjejnmliaenuii • uf ^tarF 
EadEByita erit BOadGE ,hoceJl B HadFG, . 

Erit BE maior , quiiri EF. ] Quptuam mm awtdasFBBmhior ^kieliietaferf^ C 
etii&re{fHSy qui ad E: erit BFEmaiormediitatefeSi ;4riieomakiry qaimF BE.qath t^^peim. 
te fequitur lineam B E ippt E F maiorem ejie . 

Et proptcreaquadratum F G maius,qu^m duplum quadrati F B .) Qupniam enim F d 
CaqiidisJmi4immtrOyduplaeJlipJmfBB:erita^ FG quairtn BE quadru- 

pUim . quadratumautem F B minus ejl ,iptimii^fliimqiiadr0iBE.«rg»figdratiimFG 
taaius erit , ^wim duplum quadratt F B. _ 

Reliqui igitur qaadrati BG erit quadratum FG minus, quim duplum.)>J^ 
cdmquadratvm FGJrt tequale duohus quadratis F B. B G;Jttquequadratum F B minttf, 
fKim duplum quadrati B E : erit rtliquum quadratum B G maius , quim duplum eiufdem 
BB' qaadrati ; dttdeo quadratum FG quadrati BG mi,:ui ent , qitdm duplum. 

Habelnc BH ad ffi nSiaoeem {«oporncmem , qu^m F A aU A B.] Brit tmm F 
triamulum B K F Jimile triangfdo FGB: qttod fuperiiis demoujlratttm ejl . cihu i^^itar 
FG ad GB mtnortm hsdteot proportionem , qudm FAad AB; <f BK, boc eft BH 
adF K minorem proportmiem biAeirit , quim F Aoi AB . . 

THEOREMA XXIX. PROPOSITIO XXXVII. 

I N omni cono fcaleno , ciim triangula per axcm potellate in- 

finitafint: Xmtx^ quae a vertice coni ad bafes didorum triangu- 

lorum perpcndiculare<;ducuntur,omnesinunius circuli circun- 

ferentiam cadunti qui quidem eit in eodem plano, in quo bafis 

coni circadiametrum,inlcrie6laminter centrum bans &per- 

pcndicularem , quse a vertice coni ad di(^um planum ducitur. 

SITconus fcalenus, cuius vertex A punfium, balisarc|iluscircacejurum B;,&.axis 
A Biipunftoautem Aadbalisplanum pcrpen- 
dioilans fit A C: & iitngatur C B , cui ex pun- 
AoB ad reftos aogulos ducatur B D in codcm 
nlano : &ducantur, ut contingii, hncaFG, 
K H . erunt D E , FG, H K bafcstriangulowm, 
quse per axcmiranrcunt.Itaquc^pundoAad 
Iineas DE, FG, H Kpcrpendicularesducan- 
tur A B, A L, A M . At vero axem A B perpen- 
dicularem dTc ad D E : & perpendiculares A L, 
A Mad pancs B G , B K caderc dcincep^ oftcn- 
dcmr. Dico punfta B,L,M m unius circuli 

cireunferentia cflc , cuius diameter cft rcda . , — - jv « 

lim» BC. lungantur cnim CL, CM. Et quoniam AL perpcndicoto^eft ad 
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FG : erit FLAangulusrerlus. rurfus quoniam AC adbafisplanumeftpcrpendicu- 
S.dilF. un- l*tis: anguJi A C B , A C L , A GM re£U erunt . ouare cinn A B quadratum aequale lit 
(tecuni . auadratis B L , L A j & quadratttm L A quadratcslC , C A arau^le : erit quadratum 

A'B sequaie tribus quadratts B L , L C, C A .cli autem & trqusk QUa4|r^ B C , C A. 

2uadrata igitur B C , C A quadraiis B L , L C, • .„• "vr.i'c ; *;^4^W 
t A aequalia funt . commune auferatui qua- . . , ' ' 

dratiim C A . erit reliquu m quadratam 6 Cs- ' 
qualc quadtatisBL, LC: & icciico .Tnpi;Iu5 
BL C m baiis plano xcStws . rurfus quoniam 
quadratum A Bzquale eft quadratis 6M, M A; 
&quadratum M Ajequale^iuadratis M C, ' ' \ : 
erit A Bquadratum xquale quadratis B M, M 
C, C A . fod & squalc quadratis B C , C A . er- 
' • go eommuiu' G A ablato , rdmqiutur quadta-' 
tum B C quadratis B M , M C sequalc . rcAus 
igituranguluseft&: RMCin bafisplano.qua- — - 

re punAa B,L,M funt in cirpunferenria, circuli, cuius diameteir^c!ll#Gv^flfflilitBP^ 
duAisiaiijsquibufbunque lineis, ut NOK,idcmcQntt|tgere dem6nfk|rabimus.qiioi 
. ^uldj6mdeQiOQftia|re<^rtt^t, '^ .V'' 

AXEM vero A B perpendicularci-n ad ipfam D E i & per-' 
pendiculures AL , AM cadere ad partes BG, BK j hoc mpdo 
oftenclciiiu.s. * " \ •• ' 

IVNCTIS enim A D, A E, erit D A E «ri- 
anguium xquicrmre : & ideo Itnea , ()uai h vet^ ' 
ce A ad pun6lum bafim bifaxiam dividens duci- 
tur,pcrpcndiculariscftadpE.iungantur CF, 
CC, AF, AG.Etquoniamangulus OC ob* , 
tufuBeft, actttusautiem CBG: erit linea FC ' 
maior ,quimCG,^v'quadratum FCmaius qua- 
dratoCG. ergocommuniappolitoquadrato A 
C>quadrataFC,CAquadratisGC, CA.ma-;f 
iora funt ; hoc eft quadratum F A ma ius quadra- ' 
to A G. maior igitur eft E A , quam A G . funt- 
qu e F B , B G mter fe cquaiesj communis autem B A; &maior F A , qu^ A G . ergp 
angulus F B A obtufas eft, & A B G acutus . Jinea igitur. l pundo A ad F G perpen- 
diciilarisdufta,ad p^vtes vGcadit . Eodemmodo&inaUjsdeiiidhftnfaitur. 

QUARE conftatdu^las perpendiculares,a pan^oftiblimi ad 
drculi circanferentiam caaentes,inconi fiiperficieieni; ciiitxs 
quidem ba& eft circulus I cafu perpendicuUrium deicriptus , & 
vcrtcx idem , qui eft primi coni vertex . 

PROBLEMA IX. PROPOSITIO XXXVIIL 

IN cono fcaleno dato aliquo triangulo per axem, quodne- 
que maximum fit, neque minimum: invenirealiudtriangulum 
per axem, quodunacum dato, utrilque maximo&minimoper 
axcmfitacquale. " SlT 
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. ^iStV oonu9rcaicatts,cMiusirat«nA'puiidiiinV'b0<k 

-axb-autem A B,k.A Cad bafisplaipiqi perpcn4icul«i3s:ducaturqiw |]«r Clfic-B 

ccntriim linca C D B E ; cui ad rc6los angulos fit F B G . triangulorum i^ur , qux 
per axem tranfeunt, maxinwuifi ^idem erit illu4,cuiusbafis FG:& AoallitiffdQ, 
ucl^tus deRionftratttmeft : ri^qioiam vcEbj coinc bafit E D &a1titttdo AOMipc 

datum iriangulum pcr axcm ,quddbafim habeatHlC, altitudincmque A I.: &: opoi- 
tcat a!iud triangulum pcr axcm invenire ; quod un^cnmco, cuiusbafis HK & al- 
inudo A L, utnfque maximo &: minirao fit aequalc . Itaquc quouiam A L perpendi- 
culari$,eft ad baftm H K : erit pun^lum L in circunferentia drculi , anoadiaiDeier 
RC, cxproximc demonftratis . defcribatur circulus BLC: & quo utrique linea: 
' WAC fuperaitf A L» ei fit aequalisM . Qjioniam i^tur lincarum , <iux ^ pun- 
» Aiid circunferendam B L C dncuntur , maxima quulem eft A B , tgniqinis vo^ 
2;erit A Lminor ,quim A B;&ma- i.i. :,i V,. :j 

i or,quim A C . fed A L una cum M eft 




xqualis utrifque B A , A C ; quarum 
AIL eft minor , qulkm A B . eigo M 
qu^m A C maior erit ; & quadratum M 
inaiusquadrato A C . fint quadrato M 
xqualu quadrata A C, CN , hnea C N 
in circulo aptaei:dftdttiMk|ue N X B O; 
& N A iungatur . crit angulus B N G 
)Q femidrcuk), je^ « quadratum aut€ 
A B cqnale eft aoadntis BC , C A ;^ 
&quaaratnm BCaequale quadratlsB 

S%Tr , ^fS^S^j^^S^Sfl^Bfirqiadratis N C^ A «eqoaleafi quadratum 
Isj A .quadiatnmi^tui^ABeftxqtiafequadratisBN, NA : & i cdrt0 la^pi^ ^ jsj 
A rcftus . quarc A N cft iltitudo tT^nguh per axem ; cuiu? bafis O B X . &: quoniam 
quadratum M qft aMualcouadraiis A C^ C N j & quadratum A N afdcm quadratis 
'aMjijile ; finea M tmk-nfi aqttaOrcnc . ^uaie utni^tte litoe L A ; A N cquales 
utrirquc B A , A Ct&t^ngufumcdtentum diaroetrb & fitrifque L'llr,'ilNaqtta- 
ieei, quod diamctro & utrifquc B A , AC continetur. fcd reiRangalum px dia- 
jnetro & utrifque B A , A C dupium eft trianguli m^ximi & mmimi j quoTum ba- 
fes FG , E D; & altitudincs B A , A C : reaan^tnm -ver^ ex dlairim- & ttcrilqne 
LA , AMd;iplum cfl triangulnrum ; quorum bafcsHK, OX;&ahitudinesL A, 
A N . triangula igiiur , quorum bafes H K. , O X , & altitudines L A , A N , xqualia 
funttriangulismaximo&minimoperaxem. &datum eft triangulum m bafi HiC. 
etgotriangulum peraxem in bafiOX invehtum eft', qnod milkcani <lato i|tiSli|ne 
maximo&fflinimofit aequale. 

THEOREMA XXX. PROPOSITIO XXXIX. 

. . ■ • " ' * • ' . . . 

SI:duonimtriang;uloram per axem bafes at^jfcmcbmc aequales 
drciui&reQtias.addiamearum^ quxperGfteampprpeQdicttiarem 
ducitur: triatigdainterfezqualiaerunt vocenturaucemeiufilem ^i^t» 
ordinis. 

SITconus, cuiusvcTlcx A punflum , bafi^^circuluscircacentrum B , ^axis A B, 
perpcadicularis autem ad baum A G : & per C punflum pcrpendicularis diametcrfit 
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C'D B £ : ducancurquc F BO H B K , qux od £ D saualcs circunfcf etuiae X. D , 
^GibfaiKhMt. Oioomafigulaper axem^ qadiMm faaMsBO, M K ^ioteriesqiui' 

liaeflc.Defcribatdrenim circa BCdiame- ' . 

trum circulus B L C M ; &c iunganxur A L, 
hutus- A M , quse [>crpendicularc8 crut ,* A L qui- 
demadFG, A M ver5axtHK:Etquoni> 
am angulus C B M xqualis cfl angulo C B 
L : & iinca M Biplt B ^ xqualis. ent . kd 
quadiriititrtl A^Biquadrati» AM^ MB eft 
«quale; itcniquc scquale quadratis AL, 
■ L B. efgd quadrat.1 A M , M B a?qualia ^-^- 
tunt A L , L B quudraus . quurum quadrar ^'^— — -7- 
tttoi M B eft acquale quadrato B L . reli- 
qiium igitur quadratirn MiA rcquale elt i»'^— < 
quad raco A L i 6c lioeaX A.£CuiaUs ipti A 
M, qujcqaidem fttnt triangttlorain altinidides , quDrjam baics.FG^^K . cfgpjtri- 
angulapor aKcnijinbaiibtts FG, HK coiifUi1utyisier.(fi«qp|Ky$%«xwi^ 
monftrare oporfebat. ; _ ? : ini.':, jiA: . : » f.t ; . .j.-l-.s.. , 

^ THEOREJJA XXXI. f»jaFOS!T:IO; X*- . ; 

TRIANGUL0RUMp€ra3ccn*V^lUflc^iurdicmru«tordm^^ 




.1 



'i 



S^.T«riangu]a eiiifilqn b^jnjs , ut joja^tficpienti fifjini^^ 
jequaliaii:inicrrc(ImiUac(lfe-,acqvaUacniiniam^ finiilia ^^.'hoc 

niododcmonftrabimus. Quoniam A Bin utfoquetriangulorumduclaert^ verticead 
pu^u^, quodbarunbitariamdividit j 6i:quadracua} A B^uadxaus AM, M B cft 
«qu^i itepn^uc aequaicquadratis A L, L B^uorum quadratiTiii' A M«qualc eft qua- 
drato A L : erit rcliquum M R quadratum quadrato B L aequale, & linca M B acqua- 
lis ipU B L * quarc &c tota M H [oti L F . eft autcni M A aEqualis L A . ergo &: qux cjc 
ipfis efficiuntur , quadrau intcr.fc funt xqualia , hoc eft quadr^tura A F xqualc qua- 
drato AH : & propterea linea AF lincx A H .,dinititer etiain AK ipfi AQipqua- 
lis demonftrabttur . fcd l^i bafes F G , H Yi funt..aeq|lKUes ^.tniii)gui^i^tMr-F AG, 
H A.iv.^ 6c flpquaiia & mtcr fv' timlia crunt , .■>•;..*.• . . V / 

MANIFESTUM autetneft & htudstheoftimtb<:ony<»(rym 



. VI. 



theor^ma xxxil propositio xli. 



Slconi (caleni axis xqualis fitbaiis femidiainctro , eritut ma- 
.ximutriangulomm, quxperaxcm cioniiiituuntur ad minimum, 
ita nunimumad^ad^uicrure ,quodeii ad redos angulos ba(i . ' - ' 

SIT conus fcalaras, cuius vertex punAam A; & axis A B refta liiiea , qux fit sequa- 

lisfemidiametrobafis : balls verb circulus circa B ccntrum : trianguloruin pcr a- 
XC^ ,ad reaosjiuidem angulos bali tit C A D ,a:quicrure autem E A F . crit E -A F 
laayioMUnofnttittni , qux peraxcm coiiftituuntur , & C A Dininimum , cx iis , qi;,i: 

priTis 
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)>riIksdemMilrjl^fliiit.Dlic:ltUt2^iitiAo A ad bafij^peTpedicalni» A G,qux iadia- 
mcirum C D cadet ; & H G K ad rc6\os angulos ipfi C D : ducaturque planu factens 
tnangulumxautpurc H A K , quod ad balim ro^co erit . Dicout :^^am^um> £ A is. undeci 
F, maximum {ciltcet corum , quse pcr axem conftituunttir ,ad C A J> nniuinum ; ita.. mi . 
C A D ad xquicrure H A K. Qiioniam cnim triangulo- 
rum E A F , C A D bafes funt acquales , diamctri fci- 
licct E.1*,,C D^ 3Uiti)dqautemtrianguli-£ A F eft B A ^ 
& iprKis C A D altitudo A G : ertt ut B A ad A G , ita 
E A'F triangulum ad trianguluni CAD. rurfusquo- 
niam lrian«ulornin CA D , H AK cadem eft ahitu- 
do AG ; uuDPUii autem C A D baiis CD , hoc eft 
E F ; & trianguU H A K bafis H K : erit ut E F ad H K, 
ita triangulum CA D ad triangulum H A K . fcd ut E F ad H K , itacazurn dimi- 
dix , hoc eft B K ad K G : & ut B K ad K G , ita B A ad A G ; fimiUa etenim funt tnan- 
'^ulaorthogQnia 3 G K^ BCA. triangulum igiturC A D ad triangulum H A K eft 
ux B A ad AG .' eratautem & ttianeulum £ A Fad ipfum C A D , ut B A ad A G . er- 
goutEAF trianguIum4^tmi%u]iimCAD,itaCADadtriao2vlttmHAK.qiic^ 
oportcbatdcmonftrarc; * " . .. ■■^■'''''^■7. 

THEOREMA XXXIIl PROPOSITIO XLIL 

RURSUS fitut triangulum EAF ad CAD , itaCADad 
H A K . Dico axem B A femidiametro baiis zqualem eile . 

OyONIAM enfm ut triangulum E A F ad C A D , ita B A ad A G ; & ucE AFad 
CAD,itaCADad H A K : erit ut C A DadH A K , ita B A ad AG. utautem C 
ADadHA.;,itaEFadHK,hoceftBKadKG.ergout BA ad AG,itaBK 

K G. & runt triaoiiili B A G ,B K G (imilia : & eiufdem rationis AB, BK . linea igi- 
tur A B ipft B , videlicct femidiamecrobafiscqiialisriit. quod ofteocleDrfum i»o- 
poodiatur. ' • . , 

SIMUL vero & illud eften(um eft in altera demonftratione 
triangulum E A F (imile cfle triangulo H A K . 

V T enim £ Fad H K , ita B A ad A G . triangulum auiem E A F ad triangulum 
HAKduplam habet proporcionem eius, auam triangulum C A D habet ad trian- 

filam H A K . eftque C A D ndai^iihim ad triangulum H A K , utC D , hoc eft ut 
F adHK^qUare triangulumE A Fadipfum H AKdupIam proportionem habe- 
bit laterum eiufdem ratioots , videlicet £ F , H K :iie iccircQ triaoguia E A F , H A Kj coverfii 
intcr fc fimilia erunt . - • ' i-.... ■ ' xy.i«tti. 

£ X quibus petfpicuum eft , (i coni (caleni am aBqiialifl (ic ba^ 
fis feQiidiametrO) triangulumaequicrure ad re£k>s angulos bafi, . 
iimile clle triangulo per- axem xquicruri : «Sc contra , n triangu- 
lum xquicrurc ad reftos angulos bati (imile lit triangulo pcr a- 
xcm sequicruri j coni axem (emidiamctro bafis aeqmilem cfle . quod 
ex iam dcmonftratis facile intelligipote(l. 

l THE- 
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TlftdltEMA XXXIV. FROPO^ITIO XLIII. 

S I circalas circulum fecet per centruin ij^fius de(criptus ; & 
ab alcera ebruin ie£lione ducantur linex fecaiites circunferenti- 
am> quae per centnim tranfit, &ad alcerius circuli circunferen- 
tiam protrahantur : rc^a linea^inter convexam alterius circuli 
arcunferentiam&interconcavam alceriusinteriefla, acqualiseft 
lineae, qux ^ communi ie£Hone lineae du6be ^ & circunferenciae 
per centrum^adalceram communemcirculonm^/efbonemp^- 
ducitur^. - , ' . 

, SIT <circulus A BC circa centrumD ;&perlXafiusdrcuIus D BC dcfcribatur , 

fccans priorenidrculuiTi in pu i<-Yis B,C : dncanturquereftx linc^, pcr Dquidein B D 
A.EySlia vcrb ut contingit B F G; D F C lun^ jntur.Dic^ lineam 0 F ipQ F Cae^ua- 
M.tortii.lemefle.Iungantur enim £C, CG/Etquolniamangulus B0t>itj|aa&cftangak» 

BFC: critreliquusEDC reliquoGFCarqualis. ffd 
qu.ili^ell D E C ipli FGC^ quod in eadcm circnnfLr.ntia 
conalUc . reliquus igiturc(hi:qu.ii rcliquo ; >S: tTiaii; ui.t jn- . 

g tcr fc fimiUa funt. aiquicrure autcmelltrianijulum C D E./. 

Q ergo & xquicrurc C F C , 5^ linLa <} F ipli F C a-qualis . fimi-j 
litec & in alijs lineis du^is idem dcmonllrabitiu . Kurfusinl 
eadem figuia ponatur fiDipfiDCacquarw, &GF«q«afis 'y 
EC, circunfcrentia B D C birarijfTi in Dpunftodivifa.Di-Br 
cocirculum cx centroD, mterv.illo D B, vel DC de- 
fcriptum pcrpundU £,G tranfire. Qnuniamenim angulus 
•EDC ±quilis6(l angulo GFC;,&funttrianfid9EDC,GFC xquicruria :an^* 
li B E C , B G C inter fe xquales crunt : & proptcrca in codem circulo contineburi- 
tur. drculus igitur ex ccntro D , &iQtervaUo D B defcriptusperpua^E,G(ranf- 
Unt. quod oporiebat ^ " — 




COMMENTARIV S. ' 

■ - - . • 

^ DIOO lineamGFipliFCaeq^alemeile.) lHGrttmni$eeitakgitiir:h*y<»trnnirh S 

Z H T? Z r , hoc ejl: Dico Uneam E D Unedt DC y ^ f ' ^ ^lfi ^ C 
tequalem efJe . Hof primam partem tKluti fufervacaneam fufiuUmus . tantion emmab- 
ejtf ut demonjhet lineam ED ipfiD Ceffe acfualem^ quod per (efe ex circuU dijjwitio- 
iettppartt . t^&iHMtOtanquam noto ad propojutim demonjlrafidnm utfttur , . • 
B Equicrure autcm eft trianguium C D E . ) Sunt aum D E, DC iicentro clrcuU ad 
circtatferentiam iuildt ^equoles . tUud autem nos addidimus , quod m CirMts codutbusde- 
fiiermMthtr, 

C ^1xueiGV\pCiVC9qiuBi,)HMloc9€timti9i$mi^ 
ftrfVtunf^ wddwttar, 

THEOREMA XXXV. PROPOSITlO XfjlV. V 

Sl in portione circiili inHcclantur tcc\:i' linex: maMin.i qui- 
dem ent , qux ad punclum mcdlum inflccutiir > aluiru.ii vcrb 
(emper jpfi propinquior ri;mouorc maior crit. 

I^ 
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I N portionc cnim A B C infle^tantur rcAx linex ; A B C quidem , ita ut circun- 
fercntia A B C bifariam in B fccctur; A D C ver5 , & A G C, ur contingit , Dico A B 
C maximam cflTe omnium , qa^e in portione A BC infle- 
cluntur : & A D Cipfa A G C maiorem efle. Quoniam enim 
A B circunferentia circunfercntiae BCcltacqualisr&reAa 
linea A B xquafis erit B C . itaque centro B &: intcrvallo B 
A, velBC circulus AEF H Cdefcribatur :Si producant ur [ 
A B_Ej A D F , A G H . ergo cx antecedenti the jrcmate^E B t 



ipfi B C eft xqualis , & F D xqualis D C , & H G ipfi G C 
Quoniam igitur A E diamecer eft circuli A E F : crit A E o- 
mnium , qus in circulo ducuntur ,maxima; & A Fmaior, 
quim A H . fed ipii A E xqualis cft A B C , & ipfi A F x- 
qua Its A D C , & A H xqualis A G C . ergo A B C omnium maxima eft ; & A D C 
maior , qukm A G C : & ita femper ca , qux propinquior eft punfto circunfcrentix 
medio , remotiore maior erit . quod demonftrandum proponebatur . 

ALITER. Sit circulus A BC, & in portione A BC inflcdatur A BC re(fla li- 
nca,ita ut circunferentia A B C bifariam in Bdividatur. Dicolincam A BCmaxi- 
mam efle omnium, qux in cadcm portionc infle^tuniur. Infle6latur enim A DC, 
& A D E producatur ; ita ut D E ipfi D C fit iqualis ; iungaturque B D B E . Quo- 
niam igitur circunfercntia A B xqualis eft B C circun- 
fcrcntix : & in circunferentia quidcm A B angulus B D 
A, in circunfercntia vero BC angulus BAC confiftit: 
critangulus B D A angulo B ACxqualis.communisappo- 
nacur B D E . crgo utrique anguli B D E , B D A utrifque 
B D E , B A Cxqualcs funt . & funt B D E , B D A duobus 
rcftis xquales. ergo & BDE, BAC xqualesduobusre- 
&\s. funt autem & BDC, BAC xqualesduobus reftis . 
utrique igitur BDE, BAC utrifquc BDC , BACx- 
qualesfunt; & communi dempto BAC, rcliquus BDE 
Tcliquo B D C eft xqualis . itaque quoniam C D eft xqualis D E , & communis B D ; 
funtque circaxqualcsariguIos:bafisCB bafiBExqualiserit.&quoniam AB, BE 
maiores funt ipfa A E ; utrifque vero A B , B Exqualiscft A B C ; &: A E xqualis cft 
ipfi ADC: eritA BC^ quim ADC maior. fimilitcr & alijs maioroftendetur.er- 
go ABC maximacft omnium, qux inportione inflcfluntur. ,, 

SED fit punftum circunfcrentix mediumad F. Dicolineam A BC, qux pun- 
&o F propinquior eft , ipfa A D C rcmotiore maiorcm 
efle .Quoniam cnim circunferentia A F B maior eft , quim 
circunfercntia B D C;angulus B D A angulo B A C clt ma- 
ior ; & communi appofito B D E , erunt B D E . B D A / 
anguIimaioresangulisBDE,BAC.ergo BDE, BAC 1 x ' \.\ 
,funi duobus reflisminores.&funt BDC, B.ACxqualcs 
duobus reflis, anguliigitur B DC, B A Cangulis BD E,' 
B A C maiorcs funt : & comniuni B A C dcmpto , rcli- 
quus BDC maior eft reliquo BDE. &: quoniam CD 
cft xqualis D E , & communis B D : erit bafis C Bbafi B 
E maior . funt autem A B , B E maiores , quiim A E : &: A B C maior , quam A B, 
B E . ergo A B C ipfa A E , hoc cft A D C maior erit . 

THEOREMA XXXVl. PROPOSITIO XLV. 





X7.tertii' 



2i.tertii . 



4.primi. 
10. 



24«|^riii:i . 



SIj quatuor reclis lineisinacqualibuse.xiflcntibus,quadrata ma- 

I 2 ximx 
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ximae^ mimmae aequalia fint quadrads rdiquaram: re£b linea, 
conftans ex maxima 6c miniqia^minor erit ea ^ qux ex reliquis 
conftat. 

SINT quatuor reftse lineae AB, BC,DE,EF: quarum raaxima fit A B , & B C 
minima, DE ver5 non fit minor, qu^raEF: &fint quadraia A B, BCquadratis 
D E , E F squalia . Dico lineam A C minorem effe , quam D F . Diicantur cnim ad 
redos anguios B G , £ H : & ponatur B G ipfi B C squalis , & £ H squaiis E F ; lun- 
difqoe AG, DH, dercribaturfeniidrailus drca triangulum ABGorthogonium. 
&qttoniam quadrataAB» BC, hoc cft AB, BG quadratis DE,EH funtaqua- 
lia : erit quadratum A G .xquale quadrato D H , & linea A G ipfi D H xquaiis . eft 
autem £ H maior , quam B G . quare aptata in femicirculo linea , qux fit xqualis £ 
H , angulum B G A fecabit . itaque aptetur , & fitG K : & innfta A K producatur, 
utlitKL aequalis KG.Qgoniam ig^tur^uadrataAK, KGquadratisA B, BGc- 




qualia funt ; quadrata autera A B , B G aequaba quad ratis D £, £ H : erunt quadrata. 
A K , K G quadratis p E , aequatia . quorum quadraturti KG «ft «qualeqoa- 
drato E H . reliauum igitur quadratum A K. rcliquo D E xquale erit , & linea A K 
lineae D E «quafis . crgo triangulum A KG eft aequale & fimile triangulo DEH; 
6^ iioea A L aequalis ipii D F . tta^ue (juoniam re£^a linea A K. non eft roinor , 
RG:'fieque'AK circuhferentia mmor erit, quimcircunferentiaKG.qiiartf 
cTim incirculi portionc infle6tantur linex A i\,G,ABG; fitquc AKG veladpua* 
(^tum circunferentiic raedium , velipli propinquior: erit ex antcctfdenti theorema'» 
te AKG mator, qu^m ABG, hoc eftAL , videlicet DF maior, qu^mA C.mio 
nor eft^tur AC, quikm DF. quod demonftnre oponebat. 

THEOREMA XXXVIL PROPOSITIO XLVL 

S I duae re£kx lineae inaequales divictantur: &partiuin minoris 
quadrata aequalia fint quadratis partium maions : earum onmi^ 
um maxima quidem erit maior minoris pais, minor vero mi- 
nima, 

' SINT TC&x VmQX ARC, DEFinB,E pun^ftis itadivifse , ut DE llt maior, 
quam E F , &: A B non minor ,quilra BC ; filque A C maior , quim D F , quadrata-. 
V cr5 A B , B C qufldratis D E , E F ant «qualia . Bico harum linearijm A B , B C« 
D E , E F maximam D E , ?^]LV minimam elTe . Ducatur enim ip:i A C nd rciflos an- 
gulosBG,qiiac fit aequaljsBC; &:iungatur AG: circatriangulum vero ABGor- 
^ogottittm lemictrdil^sdercribatur . cO^oniam igitur A B rcdalineanoneftminor, 
qttim BG; ncque A B dtcttnferemia ciccnofiaenita;BG nunor eQfiS^iccircQcir- 

cun- 



Digitized by Google 




P £ S £ C T 1 O N £ C O N I, ^ 

cunferentio: A BG punflum medium , veleftadB, vclincircunfcrcnttt^R, utad- 
H . Itaque ex punfto circunferentix A B G nicdio , tanquam cxcentlOy &-illteivaW 
JoAH,vel H Gcirculusdefcriptus&per punAumC ' • 

, tranlibit , ut fupra demonftratum eft . dcfcribatur , 6c ...-'•^^'--^ 4J.ii«"i«. 
IttAKCG. Etquoniam quadratum DF maius eft 
qiwdratis D E , E Fi & quadrata D E, E F quadrato / 
A G fiiat aoualta : erit quadratum D F maius qua- / 
drato A G; & linea D F/{u^m A G maior.minor autcm f 
D F, quim A C . ergo inter lincas A C , A G aptari po- 
terit in circulo A K. C G linca ipii D F squalts . apte- 
turifitquc A L M , & iungatur L G . erit ex lam demon- 
ftratis L M squalis L G . fed A L eft maior , quim A 
B;&ABnonminor , qu^m BG. erejoAL utraque_> 
ip(anim A B , BG maior crit. & LG utraqucA B, 
BG minor . lincarum jgitur AB, BG , AL, LG 
inaxima cft A L , & minima L G . fed BG eft iqualis BC, A L ipfi D E , c\' L 
G, hoc cft L Mipji E F , utoftendimus . ergo lincarum A B , B C , D £, £Fa»xi- 
maeftD£,fie£jF minima ,quod propolitumfiieratdcmonftiandttm. 

COMMENTARIVS. 

£T LGutraque A B , BG minor.] Siemm LG mmefi mhm utraque AB^ ^ <^ • a 

quOHiam -^J-eJl utraqite iffnrum maior ; erunt utrxque AL,LG nuuares Mrif^ ABf ^ jj-i^, 
BGjfiiode^abfurdHm,dem^4tmHitmim^fiiframim>nfefir, 44* »• 

TH£OR£MA XKXVIII. PROPOSITIO XLVIL 

SI dux Tc€kx Vmex xqualcs ita dividantur , ut re^langulum 
contentum partibiis umus arqualc fitei,quod alterius pambusQCnH 
tinetur : erunt unius partes partibus alterius xquales . 

SINT rc&ix linea: inter fe sequales A L M , D E F in punais L,E ita di vifx , ut re- • 
Aangulum A L M retogulo D E F fit aEquale . Dico Imeam A L ipfi D E aequalem 
elle . <2yoniam enim A M eft cqualis D F : 2( faxnm dimidic cqnales tnoLtifft 8s r 
qiiadratumdimidii: A M cftcEqualcquadratodimidiseDFiiaquefiAMhifiiriamdi- 

vifaiueritinL^rcftangulum A L M ert di- • . * , 

midic quadratum . ergo &: D t bi ianam d i- A . ^ C '. 

viditurinEj quoniamreftangulumDE F 

arqualeeftquadratofiimidiae A M, videlicct , . ¥ . ; J f* 

dimidix D F ; fin minus , dividantur bifari- 

aminpunAisN,X.xquaIis igitureft NM.ipfi XF: & propterea quadratum NM 
quadrato X F xquale, lioc eft reftangnlum A L M uni cum quadrato N Lsequale re- 
«angulo D E F una cum X E qu.1drato . quorum reftangulum A L M xquale eft re- ^ 
togulo D E F . ergo reliquum N Lauadratum aguale quadrato X E , & linca N L 
tI^ y^-^"^'^^ • cftautcm &NM«qaalis X F. icUqua igitur L M jpii E F . 
ALipfip^aequaliserit.qiiodoponefeatdemonfliaie. . • ,v . * i 

■ 'THI^OREMA. XXXIX. PROPQSiTlO XLV.IIL 

SI conusfcalcnuspcraxcmfeccmr;corom,quacfiunt,triangu-. 

. lorum 



< 
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lonun qapd imius efl , maiorein penmetram habet /& caius cri- 
anguli maior perimecer , illiidmaius eft . 

SECFTVRconusfcalcnusperaxem A B;& exfc ^ioncfiaittACD, AEF trian- * 
^uia ,^uoi um maius A C D j ita ut £ A quidem iit mai<Mr, 
quim AD. Dia> ACD perinietnini perimetro AEF 

maiorem cffe . Quoniam enim xquales funt C D , E F ba- 
fcs; communisautem du jta cft B A i vertice ad pundum , 
quod ipfas bifariam fccai; & triangulum A E F minus eft 
triangulo A C D. habebit E A ad A F maioremproportio- 
ncm , quim C A ad A D , ut in vigelimo theorematc cft 
demoaltraium.ergo £ A maxmueitquatuor iuiearum,&c 
A £ mmi ma:quod etii demonftratum eft.& quoniam qua*- 
dtataimaxima & minima, hoc eft quadrata EA, AF 
quadrnti^ C A , A D funt xqualia ; erunt utrxque lincte 
E A , A F mmorcs uu ilque C A , A D , ex antcccdcnti 
dieoremate . appooatar £ F , C D . tota i^tor A £ Fperi- 
neter tota pertnietio ACDcft minor . prgo maionstrianguliperiffleter maiorerit . 

EX quibus perfpicuum crt in conis fcalenis , nnaximi quidem 
triangulorum , qux iiunt pcr axcm, hoc elt xquicruris perimc- 
trum cfTc maxiinam , minimi verb, huc ell cius , quod cfladrc- 
£los anguloN bdii coni , perimetrum minimam cllc : ^^^: aliorum 
femper quod maiui maiorem perimecrutn habcrc, quam quod 
minus, 

KVRSVS ponatur trianguliCADperimeter maior perimetro EAF. Dicx)tri- 
angulum ACD triangulo E A F maiuseffe . Quoniam enim A CDperimeter ma- 
ioreft perimetro E A F ; aequalis autcm C D ipli E F : erunt reliquz C A , A D rc- 
liquis E A , A F mai ore? . fed qu.adrata C A , A D xqualia funt quadratis E A , A F. 
ergo quatuor linear um CA,AD,£A,AF maxima quidem eft £ A , minima ver6 
. C AF; quxomnta antedemonftratafunt. qtiaire EAaa AFnuuoremhabetpropor-- 
tionem, qukm DA ad ACitaqucqttoniam duo trtanguIaCAD, EAF b^fesx- 
qu.iles hibent ; hneam ,quxi vcrricc ad punflumbarmi bi&riam fecansducitur , 
iiabcnt candcm j aicerius autcm maius iatus ad muius maiorem proportionem habet, 
D quam alterius maiuslatus ad minus , vel acquale ad sequale : triangulum E A F minus 
erit.triai^al0 igiturCAD fflaiasefttriangiiloEAF.qooddcMooftrareoportebarr 

COMMENTARIVS. 

j\ KR(iO H A maxlmaeftquatuor lineanim, &A^ minimi ^ cVfrjniiVnnnm E A 
7.huius. adAF miuorem babct proportionem , quim C Aad AD : babebu &EA qttadratum ad 




paret:utraqueeuml'unt aequaliaduobus quit.i _ , ^ 

ergo exdecdmaodifoa butus quatu»r quadratorum £ j^i , At\C yf, A D ma.-^mroa cjt 
E A, drmininumAW : & keino UHatmmEA, AF , CA, AD wuxitM^ EA^ 

MttttlM . 

• ' ERVNT 
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Entfit utxitqaie Ikws E A , A Vmiiioiies ucrifque C A , A P m^nm^MHac* B 

OtcrmtQ .] Ex qtiadt^agejjma qaintM buttu . i <; i.tv^.-,. 

TmDigfAvmEAY tr^iiscTit. )Exdecimanonahuius. ' •• n 

tHEOREMA XL. PROPOSITIO XLIX. 

RECTORUM conorum acqualium, & diOimilium tnaDgula 
per axem ex contraria parte refpondent fuis bafibus . 

SINTrcaiconiaequales &di(rimiles,quoru vcrtices A,B punfta; axes AG, BH:&tri- 
angula per ajie ACD, BEF, bafes aute circuli circa diaraetros CD JEF. Dicout uifta- ' 
gulum ACpUKltriaiigulum B£F, itae<feFghafifna/iK.f^mr;f> ^yiTnilifli f WWtTmil 
luntxqualesceritut circuluscir- . ^ \ isduodc- 

caccntruGadcirculumdrcaH, ' ' 

ita axi^ BHad AG axemxiiaiJiis 
autfe circa G ad circulum circa H 
dupU proportionem habetcius , 
^am CD habet ad EF. llt inter B 
H & A Gmedia proportionalis IC 
G, & iungantur K C, K D. erit ut 
C D ad E F,ita BH ad K G & KG^ 
ikd 6 A . Quoniam igitur ut C D ' 
idEF,itaBHadK.Grenttrian- 

jgulaim B E F triangulo K C D iquale . & quoniam ut C D ad E F , ita K G ad G A 
utautem KG adG A , ita K CD triangulum ad triangulum ACD:critut.CD ad P 
EF,ii»iMigdtenKCD,hoccftBEFad triangulum ACD. «10 Bt ACDtri- 
angulum ad triangulLjin B £ F , ita bads EF adCD bafim. txungilb ^fhur expo-' 
fira cx Catitraria parce fuis bafibus rcfpondcnt . 

■ ■' COMMENTARIVS. 

CIRCVLVSaiitemcirca G ad ciscuium circa H duplam proportioncm habct eius, A 
QAiUllX!! Dhaibet ad^E F-. I Cinulnstnim circa G ad circtdum circa H ejl ut quaArastm C z duodeci. 
Tfgi ^ntirMuin EF. quadratim ncftrd CDadEF quadratunt duplam hahetpropor- " ' 
tioncm tius , quam C D haht ad E F . er^o dmhs mutGtUcircdmitwm H di^lam "f- 
froportiouem babebit eius , ^am C D E F . 

Erit utCD ad £F,iuBHadKG,&KGadGA.)Sff^Mrarcw/iiMi«ai£riMw B 
B H ad asm AG duplam bahere proportionem eius , quim babet CDadE F.JedBH 
ad A G duplam proportionem hahct aus , qt(am BHadHGf&KGod ag9iit C 
/DadEF .ttaerttBH adKG,<^ KGadG A. ■ . , \- ... ' . 

Qponianvigitur ut CDad EF,ita B H ad K G: crittiianguIumBEIf trifiigulo KC ^ 
Dxquale.) tmm ex qti.irta dtcima fexti re^angnhm ex EF BH ccqt/alcci , 
quod Jit ex CD&KG. fed reftangtdt ex EF &BH trtaugftlum E E F ejl dtmidium: 
^rceiavgHliexCp&lCO dtmdmm^ rnat^m$i KCD, uia.tgulutn igitur B ET 
tnanguUt KCD nc^uak erit . 

Vt fljircin K G ;td G A , ita KC D triangulum , ad trianj^ulum A CD . ] Kam ut D 
KGadG y/, ita rcdungulitm exC D&KGad reflangtiiutH ex CD G A, ^ ita bo- 
fmdimmgybw^tmn^gidkiiiXCI>M 

. ; THEaft^^MA XU: PROPOSITib L. 

OyORUM conorum rcclorum triangula per axcm cxcon- 
traria parte refpondent rui.s bafibus, ij intcr fe runtacqtiales . 
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ex convcr- 
Ik primge 
feoi. • 



SINTconotum verticesqijidem A,B;^xcs A G, B H reftae Iineae;triangula verb per 
axem A C D, B £ F : & Ht ut C D ad £ F, ita triangulum B £ F ad triangulum A C D. 
. Dico conos intex fi: «quak» eilfe. Fiat eninrut B £ F triangulum ad triangulum A C D, 
itaAC D ad tria ngulum K E F . ergo triangulum B E F ad trianguJum K E F duplam 
babec prororcion em eius , quam tnangulum A C D ad i^um K £ F . Qiionum igitur 
vcCDad JBF^uQ£FtrianguluaiadiriaiM|ttliim ACD,^^^^ 6E F 

adi|ifililiACD,ittACDidtmnguI&K£^F:etitutCDadEF,iu^ ' 
lum acl triangulum K E F. quare cumt^j^ifl^ula^ CPgK]E,^^n^/cjint Qaaji^t&f f ' 
UibcAdemcruntakituJiiic . ergo * r i ' ^ B 1; ' 

AGipli KHcftsBquali9.habeia&. ■r^-iTi uu - ciFntb / ^/i /\ Tt> 

tem circulus G ad circulum H du 
plam proportionciJi cius,quam C 
D diameter ad diamctjrum E F: & 
utCDad^B,F,itatrianguluifi AC 
Dad triangulum K E Y. crgo cir- 
culus Q ad,circulu H duplam pro 
porciohemtial)!^ dus ^Nquiidi C A 
U triangulumad triangulum EK 
F.habebat autem t:!.ms?iilum 





.cimt. 





1 4.au-juc- 

ciini. 



:>a iinea BH ad AG.lV funt BH, AG axes conoru, quieJC 
,videUc«drcultsG,Hjetgo<»to AGClH«W'»*W^ 

THEOREMA XLII, PROPOSITIO LI. 

SI conorure^brubansadbaiim duplam.proportionem habeat 
etus ,qua conusad conii>triangttlaper axemintflr (eacqualiaerunt. 

SINTobnireai;ciuorum vertices A.Bpanfta^taTescircali drca centraG,Hj.& tn- 

an^ula per axes ACD, BEF: habeat autem circulus G ad circulum Hduplam wropot- 
tionem dus , quam A G C D conus ad conum B H E F . Dico triangula ACD, BEF inr 
terfeacdiialiadfe.Slt«nitautAGCDconu8adcoottmBHEF,itaBHEFadco^^ 
KH EF:Et quoniam circuIusGadcitculumHdttpbmproportioocmhabct.qttaift 

GCDconusad conumBHEF, • ^ ^I.S> 

coimsautem AGCD ad conura 
KHEF propordon€ duplamha-- 
bet,quam A GCD conusadco- 
num BHEF : crit ut circulus G ad 
circulum H, ita conus AGCD ad 
conu KHEF.quarecum AGCD, 
XHEF coni intcr fc fmt (lcuti ba- 
fes;aequalem habebunt altitudinij^ 
excAyerik omlcdnHe duodecimt 
Elementoram. ergoAGipfiKH 
cftxqualis. quoniam igitur circulusGad circuUrTi H duplam proportionem habec, 
quam A G C D conus ad comim B H E F , hoc ei^ quam conus B H E F ad conum KH 
£F,hoceftquamBHadHR; habetautemcirculusGad circttlamHdupIapropor- 
tionem , quam C D ad E F : erit ut C D ad E F , ita B H ad H K, hoc efl uJ A G itrian- 
gula ig^cur A C D , B E F inper le a:quaha crunt .quod oponeb.%t deraonlljfi^^^ . 




« 
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Sl triangiila per axem inter (exqualia (int : & ba(is ad baiiiiidu^ 
plam proporttoneoi habebit eius , quam conus habet ad conum . 

DF.SCRIBANTVRrurfuspraediai coni. &: ponantur triangula ACD,B£Fuiter (« 
aequalia. Dcmonftrandum elt circuiumGad circulum Hduplam proportioncm ha- 
berc eius , quam A G C D conus haoet ad conum B H E F . Sit enim ut reda Imea B 
H ad te&Am A G,ita A G ad G K . Qiioniam igi tur triangula A C D , B E F funt aequa- 
lia : crit ui C H ad F. F , ita B H ad A G , hoceft A G ad G K . & quoniam circulusG 
ad circulum H duplam habet proportioaem , quam C D «ul £ f , hocellquam B Uad 
A Gihabetque BH ad GK duplam B 
proportionem,quam BHad AG: • q 
erit ut circulus G ad circulum H , i?>^ 
ita BH adKG. conusigitur K. A 
GCDomo BHEFeftaeqdalis. 
utautemCDad EF, itaeil AG 
adGK:&utAGadGK,itaAG 
C D conus ad conum KGCD, hoc 
eftadconum BHEF.ergo ulCD^ 
ad E F , ita A G C D conus ad co- ^ 
num B H £ F . fed circulus G ad 
ctrcttlamH duptara habet proportionein,qttam C D ad E F.drcolttsifitttr Gad drcof 
lum H, hoceftbafis A G CD coni ad baiimconi B H E Fduplam p Ln^Qrtiooemhabei^ 
quam AC C D conub ad conum B H E F , quod demoaftrare oportebai. 

THEOREMA XLIV. PROPOSITIO LIH. 

RECTI coni aequealti dupla inter (t proportionem habent eius , 
quam triangula per axem . 

DFSCRI BANTV|li)deooni:6( fitaxis AG«quatisBH.Dico AGCD conum adco. 
num BHEFduplam pro|)ortionemhabeieeius,qiiamtxiftgalumACDhabetadtma- 
gulum BEF . C^oniam enim cir- ^ D 

culusGad drcttlumHduplam.* /1\ 

proponionemhabet, quam Q> /CIJ!^ 
ad EF:&ut circuIusGadcircu- ^ '''^ 1 "N:^ 

Jum H,iia AGCD conus ad conu -j^ 'P^\~^ 

BHEF,*funtenim3equeaUi:habe-"^\_ ..V^ V 

bit conus AGCUad conuin BH 
EFduplam proportionem,quam CD ad EFyhoc eilquam ACD tri^gulum.ad tdangu- 
lum BEF. quod demonitrare oportcbat . 

THEOKEMA XLV. PPvOPOSITIO L I V. 

SI rc£l;i coni incer iclc duplam proportionetn habeant eius , 
quam triangula per axem j ipli xquealti erunt .. 

DESCRIBAN fVR coni:&ponatur AGCD coniis ad conu BHEFduplamhaberc 
proportionemcius,quamtriangulutnACDadtnangulum BEF. DicoAGipiiBH 
aBqualem efle.Ponatur enim tnanKU lo BEFxqualetriangulum KCD.Etquoniam AG 
CDconusadconum BHE FdupTamproportionemhalwt, quam A CD triangulum 
ad triangulum BEF,eft autc triangulum BFFxquale trianguloKCD^habebit AGCD 
conus ad conum BHEF duplam pioportioncm, quam tru gulum A.CD ad triangulum 
KCDJioceft quam AG ad GK,hoc eft quam AGCD coausad ooaum KGCD.ergo ut 

K conus 
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AGCDad KGCD conum,itaKGCD conusadconuroBHEF.quoniamigiiurconoru 
KGCD,BH£Ftn<.gula perajcem KCD,BEF«qiuliftfiint:baiiscoDi Gad baani Hdu- 

pla proportionem habebit, quam 
KGCD conus ad conum BHHF, 
ut in quinquagelima fecuda huius 
• dcmoftratu eit lcd u c K.GCD co- 
nusadconam BHEF,ita conusA 
Cv-D ad conum KGCD. &c rcfta 
lineaAGailGfC . drculusigitur 
G ad circutu H d upla proportio- 
nem hal>et,qua A J adGK . fed 5..' ^ 
dupia haoei proporiione , quam ^\ 

diameter CD ad EFdiametrum . 

er;o m Cl) ad EF,ita AG ad GK.itaquc quoniam triangulum KCD triagulo BEFcft x- 
quaie;ut CD ad EF,iu cnt BH ad h G.oiiclu cft autc ut CD ad EF^ta AG ad GK.quarc 
9.qutnti. nt BH ad KG,ita AG ad GK. ae()ualis igitur eft AG ipTi 6H.qudd opoitefaatdendftrate. 

THEOREMA XLVI. PROPOSITIO LV. 

SI Yc^i coni ex contraria parte relpondoapt fuis axibus;triangu- 

la pcr axem inter le xqualia erunt . 

DESCPxlBANTVRcomiSi fit ut AGCD conusad conu BHEF,ita axis B H ad A G 
axcm. Dicotnangula AC D,R EFinter fe xqvi.ilia eirc.Su cnim A G C D cono conus 
«quealtusKHEF.Ecquoniam ut A GCDconusad conum BH F.F,itaefttrcfta linea 
B H ad A i.ili-^^iurcn K H ipii AG; erit ut A G C Dconusad conum B H EF, 
ita BH ad HK,iioc clt BHEF conusad coaum KH E F.conusigitur A G CD ad conum 
KHEFduplam proportionemha- 
bet,quam BHEFconusadconum 
KHEF. fedutBHEFconusad 
conum iCHEF,itaBEF trian- 
gulum ad triangulum K E F . ergo 
conus AGCD ad conum K H E F 
duplam proportionem h.ibcr. qui 
B H F trianguluin ad tiian^u- 
lum K E F . habet antem conus A 
GC D ad conum arquealtum K 
HEF duplam proportionem,quam 
A CD triangulumadtrtangumm KEF, utdemonftratum eft tn quinquageHma tertta 
liliias.quarcut B £ Ftriangulu ad trian|ulum K £ F, ita tnangulu A C D ad tnangu- 
lum KEF. triangulum igitur ACD inanguloBEFell aequaie.quoddemonftraodu 
proponcbaiur . 

THEOREMA XLVII4PROPOSITIO LVI. 

SI triangula per axcm intcr rcaqualia iintiticconi ex contra- 

ria parte luis axibus refpondcbunt . 

PONATVR ACD triangulu triangulo BEF xqualc. Dico ut AGCD conusad co- 
num BHE F , ita elTe axem B H ad A G axem.In eadem enim iigura & conlhuctione, 
quoniani Iriangulum A C D xquale cll triangulo B E F : crit ut A C D triangulum ad 
triaii^Hilum K. EF, itatrtangalum B E Fad K E Firiangulum .fcd conusAGCDad 
conumxqucaltum K H EFduplaniproportionemhabet.quam A CD trianguluraad 
triaogwlun K. £ F: & ut triangulum A C D ad triangulum K E F, lu mangulum B£ F 

ad 
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ad tnanguluin IC £ F . conus igitur A G C D ad conutn K H E F dupiam proportione 
liabebit, qaain tnangtilum B E Fad ipfum K E F , hoc eft quam conus B H £ Fad oo- 

numKHEF. cn;j ut A GCDcontisad comim BH EF, itaconus BHEFad KH 
t F, hoceft ita B Had H K .eftautem K. H tpli A G a;qua!is .ut igitur A GCDcoqus 
ad coaum B H E F , ita B H axisad axcm A G . quod demonftrare oportcbat. 

TEOREMA XLVIII. PROPOSITIO LVII. 

SI coni re61i ck contraria parte fuis bafibus refpondeant trian- 
gula p^^r a.\em intcr fc triplam proportioaemJiabd;>unceius,quain 
/ balis habec ad balitn ex contraria parce . 

DESCRIBANTVR coni;5v.- (Tt ut AGCD conus ad conum BHEF^ira Hbafisad ba- 
fimG.Dico ACDtrianguIumad tnangulii BEFiripla proportionc habereeius,qua EF 
habetSdCD. Ponatur enim ipii BHaequahsKG. erunt coni aequealti K.GCD, BHEF 
inier fefe^ut eorum bares.Quoniam igitur ut AGCD conusad conum BHEF,itaHbafis 
ad baiim G ; ^ ut baiis H ad ba.im G , ita conus B H E F ad conum K G C D : erit ut 
A G C D conusafi conum B H £ F , ita B H E Fad ipfum K G C D conum . quare co- 
nus A G C Dad conum K G C D dupiam proportiooem habet eitis , quam coaus B H 
E F ad conum K G C D.fed ut co- 
rus A G C D ad K G C D,ita A C 
D triangulum ad tnanjgulum KC 
D. triaguium ig itur ACD ad ipsu 
KCD d u p 1 a m p rpppy tio pe habet, 
• qustn BTTE Fconus ad conum 
aequealtum KOCD. conus autem 
BHEF adipfum KGCD duplam 
proportionem habct,quam trian- 
gulum BEF ad triangulum KC D. 
crgo triangulum A C D ad irian- 
gulum KCD quadrupla proportioncm habet eius , quam B E F triangulum ad triangu- 
lum K C D:& propterea triangulum A C D ad ipfum B£F tnplam proportionem liabe- 
bit, quam triangulum BEF ad triangulum KCO. fed ut triaDgulum B E F ad kCD , ita 
EFad CD. triangulum igitur A C D ad triangulum B E FtnplampfoportkKiemhabe- 
bit,quam E F ad C D. quod demonnrareoporccbat . 

THEOREMA XLIX. PROPOSITIO LVIII. 

QUORUM conorum refk^nun triangula per axem inter £L> 
triplam proportionem habent eius^ quam bafis ad bafim ex con- 
traria psirte : hi coni iuis bafibus ex contrariaparte refpondebunt . 

INeadem ligura & conftruAlonehabeat ACDtriangulumadtriangulum BEFtri- 

plam proportioncmeius , quam E Fbaiif trianguliadCD balim . Dico lU AGCDco- 
nus ad conum BHEF, ita cllc H baiim coni ad baiim G. Qiioniam enim ACD triangu-. 
lum ad trungulu T) B E F triplam pioportionem habet eius , quam E F ad C D; ut aut6 
E F ad CD, ita BHF tnangulumad triangulum .xCDaequcaltum: habcbit triangulum 
ACDad trianguUnn BFF triplam proportioncm ,quam BFF tnangulum ad tptum K 
CD.ergotrianguium ACD ad trianguluin KCD quadruplam proportionem habcbit , 
quamBEFtriangulumadtrian^ulum KCD.utautemrrianguium ACDadipfum KC 
D,itaAGCD conusad conum KGCD.conus igitur AGCD ad conum KGCD qua- 
druplam proportionem !;;il':t ciu> ,quam triairvilum RliF ad triangulum KCD . fed 
conusBHEt au conuni KGCD.iC(j'icaIiu:u(iupiamproportionem habwt,quamirian- 
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gulutn BEFad triangulu KCD. ergo conus AGCD ad conu KGCD dupla habebit pro- 
poruoiic ciub,quam BHEF conus ad conum KGCD.quare ut conus AGCD ad conum 
BH£F,ita BHhFconusadconu KGCD.fedut BHEFconusad conu ICGCD,itaHba- 
fis ad baiim G.ut igiiur AGCD conus ad conu BH£F,ita H balis ad G balim .quoddc- 
mullrare oportebat. 

THEOREMA L. PRO PO S I TIO L IX . 
Si re6lus conus ad re6tum conum duplam proportionem habeat 
eius,quam balis adbafimj triangulum per axem ad trianguluper 
axem tnplam proportionem habebit, quam tnaguli balis ad balim. 

DESCRIBANTVRconii&ponatur AGCDconusadconu BHEFdupLproportio- 
nc haberc cius , qua G baiis coni h.ii>et ad H baiim. Dico triangulum ACD ad triangu- 
lura BEF triplam habere proportionem, quam CD baiis trianguli ad baiim EF. Siiipfi 
AG aequalis KH.eruntconi arqueaUi AGCD, KHEFinter fele , iicuti bafes. Qftoniam 
iguur AGCD conusad conum BHEFduplam proportionem habet , quamO balisad 
buiim H , ut autem batis G ad H, ita AGCD conus ad conum KHEF : habcbit AGCD 
cunusad conum BHEt dupIamproportionem,quam AGCD conusad conum K.HEF. 
crgo ut AGCD conus ad conu.n 
KHKF,ita KHEFad BHEFconii. 
&quonia coni AGCD, KHHFx- 
queaki funi:habcb>t AGCDconus 
adconu K.HEC' dopte proportioiiiiAtA 
nem,quain trianguium A*..D.id 
triangulum KEF, quoJ dcmon- 
ftratum iam elt . ut auie.m AGCD 
conusad comim KHEF, ita 6i co-^i 
nusKHEF ad BHEF conum : & 

KEFtriangulumad tnangulum BEF.ergoKEFtriangulum ad triangulum BEFdu- 
plam proportionem habet , quam triangulum ACD ad triangulum KEF: ac proptcrea 
trianguium ACDad triangulum BEFiriplam habebit proportionem , quam ACD tri- 
anguium ad triangulum KEF. fcd ut triangulum ACD ad triangulum KEF, ita bafis C 
D ad EF banm: funt enim tnanguia aequealta . triangulum igitur ACD ad triangulu B 
EF tripla proportionem habet,quam CD bafis ad balim EF.quod demoftrafTe oportuit . 

THEOREMA LL PROPOSITIO LX. , 
S I triangulum per axcm ad triangulum per axemtriplam pro- 
portionem habeat eius , quam trianguli balis ad bafim , conus ad 
conumduplamproportionemhal^ebit, quamconibafisad banm 

IN cadem cnim figura triangulum ACD ad triangulum BEF triplam proportionert 
habeat, quam balis CD ad EFbatim: &c rurfusponatur ipli AGoequalis KH. Quonian 
igiiar triangulum ACDad tnangulum BEFtripIaproporrioncmhabet ,quam GO a< 
EF;utautem CDad EF,ita ACD triangulumad trianguium KEF.habebit ACD tria 
gulum ad triangulum BEFtriplam proportioncm,quam triangulum ACDaci ipfum 1 
EF.ergo KEF tnangulumad triangulum BEFduplamproportioncmhabet , quum 
CDinangulumad tnangulum .\EF.fed ut triangulum KEFad triangulum BEF ,r 
KHEFconusadconum BHEF.conusigiiur KHEFadconum BHEFdupIam propo 
tioncm habcbit , quam ACDiriangulumad iriangulumKEF.habetautcm &c AGC 
conusad conumxqucaUum KHEt duplam proporiioncm ,quam ACDtriangulCi ; 
tnangulum KEF.ergo ut couus AGCD ad conum KHEF,ita KHEFad BHEF conui 
& iccirco AGCD conus ad coniim BHEF dupl.;m proportionem habet, qua m AC » C 
conuv ad conu KH£F,hoc elt quam ba is G ad H bafim . quod demonikare cip< 
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